Zkouskova pisemka z Matematické analyzy I. (cvi¢nd)

Cas: 2 hodiny.

Neni povoleno pouzivat kalkulacky a jinou elektroniku ani prinesené pisemné ma-
teridly. Neni-li uvedeno jinak, pecliveé zduvodnéte sviyj postup. Tvrzeni z predndsky
muzete pouzivat bez dukazu, pokud neni uvedeno jinak, nicméné je nutno uvést, Ze
a kterou vétu pouZivdte. Vsechna ostatni tvrzeni dokazte.

1.

2.

10.

11.

(3 body) Definujte limitu posloupnosti.

[e.9]

o . ma limitu nula.

(4 body) Piimo z definice dokazte, ze posloupnost (\/Lﬁ)

(6 bodi) Rozhodnéte a zduvodnéte, zda jeden vyrok implikuje ten druhy. O
kazdé ze dvou moznych implikaci ukazte, Ze plati, nebo uvedte piiklad kdy
neplati.

(i) limy, o0 Gy, = 00

(ii) (an) je omezend zdola a neni omezena shora.
(9 bodi) Formulujte vétu o jednoznacnosti limity a dokazte ji pro vlastni limity.

(10 bodu) Dokazte, ze pokud f je definovand na R a plati |f(z)| < |z| pro
kazdé x € R, f je spojita v 0.

(8 body) Formulujte vétu o charakterizaci Taylorova polynomu.

(12 bodii) Vysetiete pritbéh funkee f(z) = (6 — x)5 : urcete definicni obor,
obor hodnot, monotonii a extrémy. Na zakladé téchto poznatku nacrtnéte graf
funkce.

(8 body) Definujte horni a dolni Riemannuv integréal.
(12 bodi) Formulujte a dokazte druhou zdkladni vétu analyzy.
(8 bodi) Spoctéte fogw/Q sin" x cos z dz.

(10 bodu) Pouzitim kritéria integrovatelnosti, dokazte, ze pokud je funkce f
je Riemannovsky integrovatelnd na intervalu [a, b], je |f| také Riemannovsky
integrovatelnd na [a, b].



