10. série
(11. prosince 2008)

1. lloha Nechf G je graf na n vrcholech a bez lichych kruznic. Dokazte, ze
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a ze konstantu % nelze (pro vSechna n dohromady) zlepsit. Symbol a(G) znaéi
velikost nejvétsi nezavislé mnoziny v G.

2. uloha Urcete, pro kterd pfirozend n plati nasledujici tvrzeni. Pokud T je
komutativni téleso, potom existuji regularni matice A, B € T™*" takové, Ze jejich
soucet je jednotkovd matice (nad T).

3. Gloha Necht C je (libovolné natoceny a libovolné posunuty) étverec n X n v
R2. Dokazte, ze C' obsahuje nejvyse (n + 1) mifZovych bodt (tj. bodii jejichZ obé
soufaduice jsou celo¢iselné).

4. Giloha Dokazte, Zze mnozina C' C R je mnozinou bodt spojitosti néjaké funkce
f:R — R, pravé kdyz je typu G5 (tj. spofetnym prinikem otevienych mnozin).

5. tloha Zjistéte, ¢i existuje posloupnost spojitych funkei { f,,}22 ¢, f»:[0,1] = R

takova, ze > f, konverguje absolutné stejnomérné, ale pfitom f,, nespliiuji Weier-
strasstiv M-test (tj. > m[ax] | fn ()] = 00).
xz€[0,1

6. uloha Rozhodnéte, jestli 1ze kruh o praméru 100 pokryt 99 péasy o Sifce 1.



