Priklady ke cviceni

Priklad 1: Dokazte matematickou indukci:
a)
Z i=—=(n?+n).

=1
i% —1=n2
=1

Z4i+5:2n2+7n.

Priklad 2: Dokazte matematickou indukei 4|(6n? + 2n).

Priklad 3: Pomoci fakt (9) =1, (1) + (,1,) = (311) a (}) = 0 kdyZ k < 0 nebo k > n dokaite Ze:

> ()

Priklad 4: Dokazte matematickou indukei >, i2° = (n — 1)2"+ + 2.

Priklad 5: Dokazte, ze pro Fibonacciovu posloupnost F} = F» =1, F,, = F,,_1 + F,,_o plati:

n—1
a) F, (_1+2\/§) .
b) ZZ 1 i =Fuqo — 1.
) Y F2 = FyFpyy.
d) Y Foiq = Fhy,.

Priklad 6: Dokazte, ze pro kazdé pfirozené n > 4 plati
F2=2F? | +2F? , - F?_,.

n

Priklad 7: Dokazte, ze kazdé ptirozené ¢islo n lze jednoznac¢né napsat ve tvaru



kde i1 > 2 a pro kazdé j € {1,2,...,k — 1} je ij41 > i; + 2.

Priklad 8: Dokazte Ze pocet ¢asti roviny pii rozdéléni n pfimkami je nejvyse 14 %(n2 +n). Pokuste
se odvodit podobnou hranici pro rozdéleni prostroru rovinami.

Priklad 9: Je dano realné cislo x takové, ze = + % je celé. Dokazte, ze pro kazdé prirozené n je i

&islo 2™ + L celé.

xn

Priklad 10: Na Sachovnici 2™ x 2" jedno policko chybi. Ukazte, ze zbylou plochu lze vydlazdit
dlazdicemi tvaru ”L”, které zabiraji tii policka.

Priklad 11: Rozhodnéte, zda jsou ekvivalence nasledujici relace a pokud ano, urcete ttidy ekviva-
lence:

a) X1 =N, zR1y < p|(z — y) (zbytkové t¥idy modulo p € N, p > 2)

b) Xo =Z\ 0,zRoy & x|y Aylx

¢) Xs=N,zR3y < Iz € N: zly A z|z.

Co se stane, budeme-li pozadovat z > 17

Priklad 12: Budte R a S reflexivni relace na téze mnoziné. Které z nasledujicich relaci jsou také
reflexivni?

a) RUS

Priklad 13: Budte R a S symetrické relace na téze mnoziné. Které z nasledujicich relaci jsou také
symetrické?

a) RUS

Priklad 14: Budte R a S transitivni relace na téze mnoziné. Které z nasledujicich relaci jsou také
transitivni?

a) RUS



