Ulohy ke cviéeni

Uloha 1: Rozmyslete si, ze dané funkce maji totalni diferencidl v bodé (z,y) = (0,0) a napiste
jeho koeficienty.

a) (1 +2)*(1 +y)*, kde k, £ € N jsou parametry.
b) In(1+ z)In(1 + y)
c) (1+x)tty

Uloha 2: Funkce f: R? — R je déna pfedpisem

f(@,y) = V/lz[lyl.

Uvédomte si, ze f je spojita v bodé (0,0), spocitejte v tomto bodé % a g—i. Dokazte vsak, ze f
nemd v bodé (0,0) totalni diferencial.

Uloha 3: Mé&jme funkci H: R?> — R zadanou jako
H(r,a) = ze*tY,

kde x = rcosa a y = rsina.
a) SpocCtéte %—Ij a %—g, idealné pomoci fetizkového pravidla.
b) Urcete totdlni diferencial funkce H.

¢) Pro e malé odhadnéte H(1 + ¢, &) pomoci totdlniho diferencidlu.
Uloha 4: Funkce y = y(z) spliiuje yz = 1. Spoctéte derivaci y pomoci véty o implicitnich funkcich.
Uloha 5: Funkce z = z(z,y) spliiuje rovnici 2% — 3zyz = a®. Spoététe parcialni derivace 2.

Uloha 6: Asteroida je dana rovnici 22/3 4 y2/3 = a?/3. Zjistéte v okoli kterych bod je tato kiivka
grafem funkce. Spoctéte jeji derivaci.

Uloha 7: Je dan vztah 2% 4+ 2y% + 322 + 2y — 2 — 9 = 0.

a) Dokazte, Ze timto vztahem je definovand hladka funkce z = z(x, y) v jistém okoli U bodu [1, —2]
spliiujici z(1,—2) = 1.

b) Urcete % a g—; v okoli U.

¢) NapiSte rovnici te¢né roviny ke grafu funkce z v bodé [1, —2].

Uloha 8: Je dan vztah 22 4 2zy? + y* — y° = 0. Dokaite, ze

a) timto vztahem je definovand hladkd funkce y = f(z) v jistém okoli bodu 0, pro kterou plati
f0) = 1.
b) funkce f roste v jistém okoli bodu 0.



