Ulohy k cviceni 1

Rovnice, nerovnice, grafy funkci, vyroky nad redlnymi ¢isly, vlastnosti funkci

a) log(z? — 25) = log(2z + 10)
b) 1 g(:r + 1) = 2log(3 — z)
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. Reste nasledujici rovnice a nerovnice nad R:
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f) sin(2x) = sin(z)

) sin(3z —2) > ‘/73
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. Nakreslete co nejpresnéji grafy nasledujicich funket:

) cosx, cos 2z, cos(x + ), cos(2x + 7).
o =1 = 1], [lo = 1| = 1], [Jz — 1]* = 1].

(a
(b)
(c) sin |z, | sinz|.

(d) V1—a2

(e) sinx cosz.

(f)* sinz?, sin1/z, Insinz, InInsin x.
(&) z+1/x.

. U kazdého z nasledujicich vyroku nejprve zformulujte jeho negaci. Poté rozhodnéte,
zdali plati puvodni vyrok, nebo jeho negace.

(a) Vz,y e R: 22 + y?> > 0,
(

b) Ve € R dn € N: z < n,

(c) VeeRIneN: (x>n)V(xr<n+1),
(d)VeeRIneZ: (xr>n)V(r<n+l),

(e) Ve>030>0Vzr eR: |z —-2|<d=|x—3|<e¢,
(f)

()

(h)

f)yVee NdyeNVzeN: 2>z =y <z,
g) JyeNVeeNVzeN: z >0 =y < z,
h) yeNVxeNVzeR: z>z =y <z
(i) IyeNVz eRVzeN:iz>rx =y <z
. Dokazte nasledujici nerovnosti:

(a) Ya,b € R: |a+b| < |a| + |D]

(b) Ya,b € R: |a| — |b| < |a — b

. Najdéte funkci, kterd zobrazuje:

(a) Interval (0,1) na interval (0, 00).

(b) Interval (0, 1) na interval (—oo, 00).



c¢) Interval (0,1) na interval [0, 1].

(c)
(d) Interval
)

(e) Interval

. 1] na interval (0, 1).

0,1
[0, 1] na interval [0, 00).
(f) Interval (0, 00) na interval (0,1).
6. Necht f: X — Y je libovolné zobrazeni a A, B C X jsou libovolné mnoziny.
(a) Jaky je vztah mezi mnozinami A a f~'(f(A))?
(b) Jaky je vztah mezi mnozinami f(AU B) a f(A)U f(B)?
(c) Jaky je vztah mezi mnozinami f(AN B) a f(A)N f(B)?
7. Charakterizujte zobrazeni f: X — Y, pro ktera plati:
(a) f71(f(A)) = A pro kazdé A C X.

(b) f(f~YB)) = B pro kazdé B C Y.



