Ulohy ke cviéeni

Uloha 1: Necht (a,)% 1, (b,)2%; a (c,)S%, jsou tii posloupnosti takové, ze existuje ng takové, ze
an < b, < ¢, pro kazdé n > ng. Predpokladejme, Ze existuje limita prvni a tfeti poslopnosti a
plati

lim a, =L = lim ¢,
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pro L realné nebo +oo. Dokazte, ze existuje limita druhé posloupnosti a plati
lim b, = L.
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Uloha 2: Pomoci lemmatu o seviené posloupnosti spoéitejte nasledujici limity.
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Uloha 3: Spocitejte nasledujici limity.
a) lim vVn+5-+vn-1

b) tim /(0T D2 - /(0 12

¢) lim Vi (Va+1-n)

d) lim Vn2+n—vn

e) nh_}rgo (n(Vn—3-mn))
f) nh_)rrgo (sin vn+1—sin \/ﬁ)

Uloha 4: V zavislosti na parametrech urcete nasledujici limity

a) lim a”, kde a > 0 je zadané realné ¢islo.
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b) I l4a+a?>+...+a"
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nsoo 14+b+b2+...4+b"

kde 0 <a <1a0<b<1 jsouzadana realna cisla.

Uloha 5: Spo¢itejte nasledujici limity nebo dokazte, ze neexistuji.
2n? 4+ 4n + nsinn
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¢) lim cos(n?m) + cos((n + 1)7)
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d) lim ncos(nfr)
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Uloha 6: Spocitejte nasledujici limity

a) lim {/n
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b) lim /n?+ 274 37,
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¢) lim Vam + b + c*, kde a,b, ¢ > 0 jsou zadana realna ¢isla.
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d) lim Vn!
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Uloha 7: Ukazte, e posloupnost (1 + %)n je rostouci a posloupnost (1 + %)nﬂ klesajici.

Odtud ukazte, ze tyto posloupnosti maji stejnou limitu.

Uloha 8: Naleznéte limity

2 n
a) lim |1+ —)
n— 00 n
1 3n
b) lim (1+ —)
n—00 n

o
S~—
S
=5
g8
TN /;\ TN N
+
3w|,_\
~~—_
3

3\"

d) lim (1- —)
n—oo n

) . n+2 n+7

€ 1m



