
Úlohy k cvičeńı 6
Limity funkćı

Pár základńıch limit:

lim
x→0

sinx

x
= 1 lim

x→0

ex − 1

x
= 1 lim

x→1

lnx

x− 1
= 1

Věta (o limitě složené funkce). Necht’ a, b, c ∈ R∗ a necht’ g a f jsou reálné funkce reálné
proměnné splňuj́ıćı lim

x→a
g(x) = b a lim

y→b
f(y) = c. Potom

lim
x→a

f(g(x)) = c,

pokud je splněna alespoň jedna z následuj́ıćıch podmı́nek:

(P1) f(y) je spojitá v bodě b.

(P2) Na nějakém prstencovém okoĺı P bodu a funkce g nenabývá hodnotu b.

1. Spočtěte následuj́ıćı limity:

(a) lim
x→1

x2+2x−3
x2−1 .

(b) lim
x→1

x3−3x+2
x4−4x+3

.

(c) lim
x→2

(x2−x−2)20
(x3−12x+16)10

.

(d) lim
x→1

x2−1
x3−x2−x+1

.

(e)* lim
x→1

x+x2+···+xn−n
x−1 , kde n ∈ N.

2. U následuj́ıćıch funkćı určete limity ve všech bodech mimo definičńı obor a v ±∞:

(a) 3x2+1
2x2+1

.

(b) 2x2+1
x3+1

.

(c) x2−1
2x2−x−1 .

(d) 2x2+1
x2−1 .

3. Spočtěte limity:

(a) lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x
.

(b) lim
x→3

√
x+13−2

√
x+1

x2−9 .

(c) lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

3√1+x− 3√1−x .

(d) lim
x→∞

√
x +

√
x +
√
x−
√
x.

(e) lim
x→0

sinx
2x

.

(f) lim
x→0

sin 2x
x

.



(g) lim
x→0

1−cosx
x2

.

(h) lim
x→0

sin(sin(sinx))
tg(tg(x))

.

(i) lim
x→0

tg x−sinx
x3

.

(j) lim
x→0

1−cos3 x
x sin(πx)

.

(k) lim
x→∞

x sin
(
1
x

)
.

(l) lim
x→0−

1
x2+sinx

.

(m) lim
x→0

5x−1
x

.

(n) lim
x→e

lnx−1
x−e .

(o) lim
x→0

ln(1+sinx)√
x

.

(p) lim
x→∞

ln(1+2x)
x

.

(q) lim
x→0+

e
√
sin x−cosx√

x
.

(r) lim
x→0

(1 + x)1/x.

4.* Pomoćı jedné ze základńıch limit odvod’te lim
x→∞

(1 + 1
x
)x = e.

5. Rozhodněte, zda následuj́ıćı limity existuj́ı. Pokud ano, určete jejich hodnotu:

(a) lim
x→0

1
x2

.

(b) lim
x→0

1
x3

.

(c) lim
x→∞

tg
(
π
2

+ 1
x2+4

)
.

(d) lim
x→0

sin
(
1
x

)
.

(e) lim
x→0

sin(x sin(1/x))
x sin(1/x)

.


