Ulohy k cvicen{ 3

Limity posloupnosti.
Definice. Posloupnost (a,)3,
(i) ma vlastni limitu a, pokud
Ve >0 3dng € NVn > ng: |a, —al < e.
(il) mé nevlastni limitu oo, pokud
VK € R dng e NVn > ng: a, > K.

1. U nésledujicich posloupnosti dokazte z definice limity, ze plati:

(e)* hmq =0, proq € (—1,1),

(o)t 7 =0
(b) i 75 =0,

c) hm log10 n = oo,
(d) lim 25 =1,

)

)

(

(

(g)* lim sini =0 (muzete vyuzivat nerovnost sinz < z pro = kladné).
n—oo

f)* lim ¢" = oo, pro ¢ > 1,

n—oo

2. Spoctéte nasledujici limity nebo dokazte, ze neexistuji.
) lim (—1),

n—oo

) lim cos (—=1)",

(a
(b
(c) lim (—1)",
(d) lim 2 (=1)",
() lim cos(*f),

3. Spoctete nasledujici limity.

(a) lim 22,




(h) lim (2n+1)20(—3n+2)3°

N O

. . 3n 547N
(1) T}L)IE-O 3n+1+5n+1+7n+1 .

. Dokazte nebo vyvratte nasledujici tvrzeni. U kazdé implikace v (a) a (b) pfedpokladejte,
ze limita, ze které vychézite, existuje. U (c¢) a (d) predpoklddejte, ze vSechny limity
existuji.

(a) limy, o0 @y = a < limy, 00 Apy1 = a.

(b) lim,, 00 a, = a < lim,,_,o ag, = a.

(c) Vn € N: a,, < b, = lim,,_, a, < lim,,_, by,.

(d) Vn € N: a, < b, = lim,, o ap, < lim,,_,o by,.



