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Cviceni 4: Posloupnosti 11

Zahtivaci priklady
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Slozité&jsi priklady
Spoctéte nasledujici limity pro k,l e Na §, B8 € R
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Rekurentni posloupnosti

Najdéte limity posloupnosti zadanych jako a,+1 = f(ay)
(@) a1 =1, apy1 =1 (an + %)7
(b) ay = 1, Ap+1 = Qp + 1,

(¢) a1 =+¢, ant1 =+van +¢  ¢>0.
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Uzite¢né vztahy

Pro a € R jsou definované vyrazy a4 oo, +(co+00), a-(£00), %= aproa # 01i i% Jiné vyrazy s nekonecny
nejsou dobfte definované.

Necht a,,, b, a ¢, jsou posloupnosti a a € R. Potom

1.

- W

limy, 00 @, = 0 S limy, 00 |an| = 0.

Necht lim, o an, = a € RU{£o0} a b, je podposloupnost a,. Potom lim,, s @, = limy, o0 by.
Necht k € N je nezavislé na n, lim,_, a, = a, a, > 0,Vn € N. Potom lim,,_,o ¥/a, = {/a.
Necht lim,, ,o a, = 0 a b, je omezend. Potom lim,, .. a,b, = 0.

Necht lim,, o0 @y = lim,,_soe b, = a a necht Ing € N Vn > ng : a,, < ¢, < b,. Potom lim,, o ¢,, = a.

. Necht a,, > 0 Vn > ng € N. Potom lim,, o, a’* = lim,, o, e’ In(an)

Necht a,b € R a k € N. Pak

ak _ bk: — (a_ b)(ak‘—l +ak—2b+ +abk‘—2 +bk_1).
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