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Cviceni 13: Urcity integral II

Vypocet
Spoctéte nasledujici integraly pro k € Ny
2 1 2
(@) Jy 7 do, (©) Jo = de,
9 3 T
(b) [y 2®Y1+ 22 da, (d) fg ORI OL

Oblasti mezi krivkami

Spoctste obsah plochy ohrani¢ené nasledujicimi kfivkami

(a) ?Ex% B |117| *;v () fi(z) = (2—61)2 )

alz)=1—2x fQ(x):L_’_Z
(b) filz)=z+1, L

fa(x) = —x 4+ 1,

fa(z) =2 —1, @) fi(z) = VI— 22,
ozt folw) = —VT— a2

Délka kiivky

Spoctéte délky nasledujicich kiivek mezi a a b

(a) f(z) =22 a=-1, b=1, (c) f(a:):‘”;— mgm), a=1 b=e,
(b) f(x)=¢€*, a=0, b=25, (d) fz)=v1—2a2% a=-1, b=

Objem télesa

Spoctéte objem téles vzniklych rotaci nasledujicich kiivek od a do b

(a) f(x)=vV1—22, a=—1, b=1, (c) f(z)=2, a=0, b= oo,
(b) f(z) =2, a=0, b=nh, (d) f(z)=r, a=0, b=h.

Povrch télesa

Spoctéte povrch téles vzniklych rotaci nasledujicich kiivek od a do b

(a) fl&)=vV1—-22 a=-1, b=1, (¢) flx)=r, a=0, b=h.
(b) f(z) =gz, a=0, b=h, (d) f(z)=+vx, a=0, b=5.
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Uzitecné vztahy

Délka krivky
Necht f : [a,b] = R ma na [a, ] spojitou prvni derivaci. Pak délka kfivky ! grafu mezi a a b je

b 2
= / 14+ <df(x)> dx.
o \/ dx
Rotacni téleso

Necht f : [a,b] — R . Pak objem té&lesa vzniklého rotaci grafu f v R? kolem osy z je

b
V= / 7f%(x) do

S = /abzwf(x),/u (d";f))z da.

a jeho povrch je
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