Cviceni 12: Urcité integraly

1 Snadné integraly
Spoctéte nasledujici integraly
(a) 05 2?4+ 227 + £ du, (c) f41 VeV dg,

2 T [o ST
(b) Jo arzmme da, (D) fo 575 dz.

~ o o

Spoctste nasledujici integraly

(a) Oln(z) Ver —1 dz, (c) [y~ e cos(bx) du,
(b) folxln(x) dz, d) f;° Bes du.

3 Oblasti mezi krivkami

Spoctste obsah plochy ohrani¢ené nésledujicimi kiivkami

(a) fi(z) = |z —217 (¢) fi(z) = (z—1)" _ 1,
fo(z)=1-=z falw) = %5 +2,
(b) fi(z) =z +1,
folx) =—z+1,
fa(z) =2 -1, (d) filz) =v1—2a2,
fa(z) = —2 -1, fo(x) = —V1—2?



4 Uzitecné vztahy

Fundamental theorem of calculus:
Necht [a,b] C R, f : [a,b] — R je spojitd na [a,b] a necht F' je primitvn{ funkce k f. Pak

b
/ f(z) dz = F(b) — F(a).

Véta o substituce
Necht ¢ : (a,b) = R a f: (o, 8) = R, kde ¢ m4 vlastni prvn{ derivaci viude na (a,b). Ozna¢me

J = ¢((a, b)) = {o(¢),t € (a,b)}.
Necht f je spojitd na J a integrovatelna na vnitiku J. Pak

#(b)

b
)¢ (z) dz = z) dz.
/a F(6(2)é () /¢ e

Integrace per partes
Necht f,g: (o, 8) — R jsou spojité na (o, 8) a F,G : (o, 8) — R jsou k nim primitivni funkce. Pak

b

/ f(@)G(x) dz = [FG, — / F(z)g(z) dz,

a

kde
[FG], = F(b)G(b) - F(a)G(a).



