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Cviceni 9: Linearni zavislost a nezavislost

1. Zjistéte, jestli jsou vektory linedrné zavislé

i (2,3,-5),(1,-1,1),(3,2,-2),
i (2,0,3),(1,-1,1),(0,2,1).

2. Necht u,v,w € V jsou linedrné nezdvislé vektory nad R. Rozhodnéte, jestli jsou nezavislé mnoziny

i {v,v+u,v+w},

i {v—u,w—uv—w}.

3. Necht V je vektorovy prostor nad télesem T a X C Y C V. Rozhodnéte, kterd z nasledujicich tvrzeni
jsou pravdiva

i X je nezavisla = Y je zavisla. iv Y je nezdvislda =—> X je nezavisla.
ii X je nezavisla = Y je nezavisla.
iii X je zavisla = Y je zavisla. v Y je zavisla = X je zavisla.
4. Rozhodnéte, zda jsou vektory
(o,1,1, )", (10,1, DT, (1,1,0,1)T, (1,1,1,0)7

linearné nezavislé nad

(a) nad R%, (b) nad Z3.

5. Necht U,V jsou podprostory prostoru W. Dokazte, ze U NV = {0} pravé tehdy, kdyz kazdy vektor
x € UUYV jde jednoznac¢né zapsat jako z =u+v,kdeuec U aveV.

6. Urcete, zda jsou nasledujici mnoziny vektorti nezavislé v prostoru redlnych fci R — R nad R

i{2z-1,x,3}, iv {sin(x), cos(z)},
i {2z -1,z —2,3a}, v {sin(z + 1),sin(x + 2),sin(z + 3)},
ili {z2+22x+3,x+1,2— 1}, vi {In(z),log;,(27),logs(z?)}.

7. Dokazte, 7e sloupce A € R™*" jsou linearné nezavislé pravé tehdy, kdyz AT A je regularni.
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