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Cvičení 4: Regulární a inverzní matice

1. Nechť A ∈ Rn×n. Můžete rozhodnout o regularitě, pokud

• A má alespoň jeden nulový řádek?

• A má alespoň jeden nulový sloupec?

2. Spočítejte  1 2 3
3 2 −1
−1 0 1

−1 ,
−2 −1 3

1 1 −1
2 1 −2

−1 ,
 1 2 1

3 −1 5
−1 5 −3

−1 .
3. Nechť A,B ∈ Rn×n, A je regulární a B singulární. Můžete něco říct o regularitě součinu AB?

4. Invertujte matice elementárních řádkových úprav.

5. Upravte výraz pro regulární A,B,C ∈ Rn×n

• (ABC)−1,

• A(BTC)−1(AB)T ,

• (I −BTA−1)A+ (ATB)TA−1.

6. Pro A ∈ Rn×n regulární a
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n


spočtěte

lim
k→∞

(ADA−1)k.

7. Spočtěte trace(A) pro

A =

 1 2 3
3 2 −1
−1 0 1

 .

8. Dokažte, že pro regulární A,B ∈ Rn×n platí trace(A) = trace(BAB−1).

9. Nechť A,B ∈ Rn×n jsou regulární. Dokažte, že pokud AB +A+B = 0, pak A a B komutují.

Platí stejné tvrzení i pro obecné matice A,B ∈ Rn×n?

10. Alice a Bob hrají hru s maticí A ∈ Rn×n. Alice přiřadí libovolnému políčku v matici nějaké reálné číslo
a předá tah Bobovi, který opět zaplní przdné políčko atd. Hra končí, když v matici nezbývají žádná
volná políčka. Pokud je matice regulární, vyhrává Alice a pokud singulární, tak Bob.

Existuje výherní strategie pro některého hráče? Jaká bude situace, pokud bude začínat Bob?
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