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*QOrientace™ grafu G je orientovany graf G vznikly z G tak, ze kazdou hranu naorientujeme v jednom
ze dvou sméri. *Orientovany uzavieny tah™ v G je posloupnost vy, e1,v9,€9,...,Un, €, vrcholll a hran
takova, ze e; je hrana orientovana z v; do v;y; pro¢ = 1,....,m — 1 a e, je hrana orientovana z v,,
do v;. Specialné kazda smycka tvoii orientovany uzavieny tah. Orientovany graf je *acyklicky™, jestlize
neobsahuje orientovany uzavieny tah. Jako a(G) oznacme pocet acyklickych orientaci grafu G.

1. [3 body] Ukazte, ze

1 jestlize E(G) =10
o(G) = 2a(G —e) jestlize e € E(G) je most
0 jestlize e € E(G) je smycka
a(G —e)+a(G/e) jestlize e € E(G) neni most ani smycka

2. [2 body] Ukazte, ze a(G) = T¢(2,0). Muzete pouzit vztahy z pfedchoziho cviceni, i pokud je neumite
dokazat.

3. [3 body] Ukazte, ze maji-li dva grafy pro kazdé pfirozené ¢islo b stejny pocet obarveni barvami
{1,...,b}, pak také maji stejny pocet acyklickych orientaci.

4. [2 body] Necht G je souvisly graf. Kazdou jeho hranu smazeme nahodné nezévisle s pravdépodobnosti
p. Ukaite, Ze pravdépodobnost, Ze vysledny graf je souvisly, je rovna (1 — p)"®)p"B)T(1,1/p), kde rank
r(E) a nulita n(F) jsou definované jako na prednasce.



