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1 Pocty koster a pocitani dvéma zpiisoby

Kostra v grafu G = (V, E) je stromem T = (V,E') s E' C E. Neboli T je souvislym podgrafem grafu G
na stejné mnoziné vrchol a 7' navic neobsahuje cyklus. Graf méa kostru praveé tehdy, kdyz je souvisly. Pro
graf G ozna¢me jako k(G) pocet koster grafu G.

Tvrzeni 1. Pro kazdé celé éislo n > 2 je pocet koster tiplného grafu K,, na n vrcholech roven n™~2. Neboli
k(K,) =n""2.

Priklad 1. Pro uplny graf K, a jednu jeho zvolenou hranu e spoctéte, pomoci pocitani dvéma zpiusoby,
kolik koster K, obsahuje hranu e.

Priklad 2. Pomoci predchéazejiciho cviceni spoctéte pocet koster grafu GG, ktery vznikne z tplného grafu
K,, odebranim hrany.

Priklad 3. Spoctéte pocet koster v grafu C,, ®. C,,, tedy graf, ktery vznikne slepenim cykli za spole¢nou
hranu e.

Priklad 4. Poc¢itanim dvéma zpusoby dokazte, Ze pro prirozené n plati
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Priklad 5. Méa-li rovinny graf celkem 12 stén, kazdéa z nich je pétithelnik a kazdy vrchol ma stupen 3,

kolik m4 vrchola?

Priklad 6. Mé&jme matici A o rozmeérech n x n takovou, ze A;; = ij. Spoctéte dvéma zpisoby soucet
viech jejich prvki a dokazte tim vzorec 12 +23 + - -+ n3 = (1+2+---+n)%

Priklad 7. Spoctéte pocet koster v nésledujicich grafech:
(a) K, + e, tedy grafu K, s jednou podrozdélenou hranou e,
(b) K, + E, tedy grafu K, se vSemi hranami podrozdélenymi,

(c) Cp ®e K-



