7. CVICENI Z KG 2, PONDELI 27.3.

Barveni grafi

1. Ukazte, Ze pokud ma d-regularni graf hranové d-obarveni, pak méa i perfektni
parovani.

2. Jaka je hranova barevnost kliky K7

3. Dokazte, Ze bipartitni graf G lze hranové obarvit A(G) barvami, tedy x'(G) <
A(G). (Hint: zkuste neprve predpokladat, ze G je d-regularni.)

4. Naleznéte nekone¢nou mnozinu hranovée 3-souvislych kubickych (tedy 3-regulérnich)
grafi G, s X'(G,) = 4. (Hint: nejprve najdéte jeden takovy graf a pak vymyslete, jak
ho zvétsovat.)

9. Dudlni graf G* rovinného grafu G je graf, kde vrcholy jsou stény G a hrana v
G* vede mezi dvéma sténami, pokud tyto stény sdileji hranu. Necht G je hranové 2-
souvisly 3-regularni graf nakresleny v roviné. Z véty o ¢tytech barvach je duélni graf G*
ke GG vrcholové 4-obarvitelny. Ukazte, Ze z toho plyne, Ze G' ma hranovou barevnost 3.

6. Necht G je triangulace roviny (tedy kazda sténa je trojuhelnik). Mé&me dudlni graf
G* a predpokladejme, Ze je hranové obarveny tfemi barvami, tedy x'(G*) < 3. Ukazte,
ze vrholy G lze obarvit ¢tyfmi barvami.

Bonus: Z poslednich dvou prikladi zkuste zformulovat tvrzeni o hranovém obarveni,
které je ekvivalentni vété o ctyrech barvach.



