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1 Opakovani
Zmamé vzorce:
e sin2x = 2sinxcosw
e sin?+cos? =1
e alogx =logz*
e logz + logy = log(zy)
Definice 1 ((ne)spocetné mnoziny). Pojmenujeme ndsledugici druhy mnozin X .
(1) X je spocetnd, kdyZ existuje bijekce f: N — X.
(2) X je nejuyse spocetnd, je-li konecna nebo spocetnd.

(8) X je nespocetnd, kdyz neni nejvyse spocetnd.

2 Piiklady
Priklad 1. Reste nasledujici rovnice a nerovnice v R:
1) log(z? — 25) = log(2x + 10)

2) log(x? + 1) = 2log(3 — x)
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Priklad 2. Nacrtnéte grafy néasledujicich funkei:

(1) 22 — 2z — 4

(2) lz =1[ = 1]



(3) [logle +1] — 1]
Priklad 3. Nésledujici vyroky nejprve zapisSte pomoci kvantifikdtorti a poté je znegujte.
a) Vsechna pfirozena ¢isla jsou suda.
b) Kazdé prvocislo je liché.
c¢) Pro kazdé piirozené ¢islo n plati, ze pokud je n sudé, pak (n — 1)? je liché.
d) Mezi n a 2n najdeme vzdy néjaké prvocislo.
Priklad 4.
a) Dokazte, ze nasledujici vyroky jsou ekvivalentni:

A= B, -B = —-A, -(AAN-B), "AVB

b) Jsou i nésledujici dva vyroky ekvivalentni?

(A= B) = (C, A = (B = ()

Priklad 5. Dokazte:

1) Mnozina vSech podmnozin pfirozenych ¢isel neni spocetna.

2) Mnozina 7 vsech celych cisel je spocetna

3) Mnozina QQ vSech racionélnich ¢isel je spocetna.
4) Mnozina vsSech iracionalnich ¢isel je nespocetna.
5) Mnozina vSech funkei {0, 1} — N je spocetna.
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Mnozina vSech kone¢nych podmnozin prirozenych ¢isel je spocetna.

Priklad 6 (*). Dokazte, ze Q je husté v R, tedy (Va € R)(Vb € R)(a <b = (g€ Q)(a < g A g <Db)).



