6. cviceni z Diskrétni Matematiky (NDMI002) ZS 2022/23, ctvrtek 12:20, N6

Ulohy ke cviceni

Definice 1. Bud A koneéna mnozina a 7: A — A permutace na mnoziné A (tj.
vzajemné jednozna¢éné zobrazeni). Rekneme, Ze 7 méa pevny bod, pokud existuje
a € Atakové, ze m(a) = a. Pocet permutaci bez pevného bodu na n-prvkové mnoziné
pak znacime $(n).

Véta 2 (Princip inkluze a exkluze). Necht Ay,... A, jsou konecné mnoziny. Pak
plati

= ¥ (e
0£IC{1,...n}

Definice 3. Graf G = (V, F) je dvojice, kterd sestavd z mnoziny wvrcholi V a z

mnoziny hran E C (‘2/) = {{u,v};u,v € Vyu # v}

Definice 4. Graf G = (Vg, Eg) je izomorfni grafu H = (Vy, Ey), pokud exis-

tuje vzajemné jednoznacné zobrazeni f: Vg — Vy takové, ze (u,v) € Eg <

(f(u), f(v)) € En.

Definice 5. Bud G = (V, E) graf, pak jeho doplnék je graf Gy = (V, (%) \ E), neboli

{u,v} je hranou grafu G pravé tehdy, kdyz neni hranou grafu V.
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Uloha 1. Dokazte vztah
é(n):n!—né(n—l)—(Z)é(n—2)—---—( )é(l)—l.

Uloha 2. Uréete pocet prirozenych cisel mezi 1 a 840, ktera nejsou délitelnd 6, 10
ani 14.

n
n—1

Uloha 3. Urcete pocet surjektivnich zobrazeni z m-prvkové mnoziny na n-prvkovou
mnozinu.

Mitzeme na zakladé toho urcit pocet ekvivalenci na n—prvkové mnoziné?

Uloha 4. Naleznéte izomorfismus graf na obrazku:
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Uloha 5. Kolik existuje graft na n vrcholech bez izolovanych vrchola?

Pozn.: Vrchol je izolovany, pokud nepatri do Zadné hrany.

Uloha 6. Kolik existuje rozdéleni do dvojic ve skupiné 2n 1lidi?

Neboli kolik existuje perfektnich pdrovdani v uplném grafu?

Uloha 7. Najdéte néjaké grafy, které jsou izomorfni svim dopliikim.
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