10. cviceni z Diskrétni Matematiky (NDMI002) ZS 2021/22, stieda 15:40, N5

Ulohy ke cvitent

Véta 1. Pro kazdy graf G(V, E) plati ) deg(v) = 2|E|, kde deg(v) oznacuje stupen
vrcholu v. e

Jako disledek dostdvame, Ze kaZdy graf ma sudy pocet vrcholi lichého stupneé.
Definice 2. Graf se nazyva strom, pokud je souvisly a neobsahuje cyklus jako pod-

graf.

Kostra grafu je jeho podgraf na vsSech jeho vrcholech, ktery je stromem.

Véta 3 (Cayleyho formule). Pro kazdé n > 2 je pocet stromi na n vrcholech roven

n" 2.

Uloha 1. M&jme strom, ktery ma [ > 0 listt a ¢ vnitinich vrchold, piicemz kazdy
vnitini vrchol ma stupen 3. Dokazte, ze vzdy plati [ =7 + 2.

Uloha 2. Ukate, 7e pro kazdou kostru K grafu G a hranu e € Eg \ Fx existuji
dvé hrany kostry €’ a €” takové, ze jak (K \ ') Ue tak (K \ €”) Ue jsou opét kostry
grafu G.

Uloha 3. Urcete pocet koster grafu Ky ,,.

Uloha 4. Pomoci Cayleyho formule spocitejte pocet koster grafu K, \ e, tedy
uplného grafu na n vrcholech bez jedné hrany.

Uloha 5. Najdéte rovinny graf, ktery méa stupné vSech vrchold 5.

Uloha 6. Nakreslete K5, K¢ na torus.
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