5. cviceni z Matematické analyzy 1 (NMAI054) LS 2020/21, patek 9:00

Ulohy ke cviceni

Véta 1 (Aritmetika limit funkei). Necht a, A, B € R*, necht f a g jsou funkce definované na néjakém
prstencovém okoli P(a, A) bodu a, a necht plati lim, ., f(x) = A a lim,,, g(z) = B. Potom

(a) lim,_,, f(z) + g(x) = A+ B, je-li tento soucet definovdn.
(b) lim, . f(x)g(x) = AB, je-li tento soucin definovan.

(¢) Necht je navic g(x) nenulovd na néjakém prstencovém okoli bodu a.
Pak lim,_, f(z)/g(x) = A/B, je-li tento podil definovdn.

Véta 2 (Heineho definice limity funkce). Necht f je funkce definovand na prstencovém okoli P(b, A)
bodu b € R* pro néjaké A > 0. Ndsledujici dvé tvrzeni jsou ekvivalentni:

1. lim,, f(x) = L;

2. pro kaZdou posloupnost (x,) C P(b,A), pro niZ plati lim, . x, = b, plati také lim,_, f(x,) =
L.

Véta 3 (Limita slozené funkce). Necht A, B,C € R*, necht g(x) je funkce splrujici lim, 4 g(z) = B
a f(z) je funkce spliujici lim, g f(x) = C. Navic necht je splnéna aspon jedna z podminek P1 a P2:
P1. Funkce f(z) je spojitda v B (jingmi slovy, f(B) = lim,_,p f(z) = C).

P2. Na néjakém prstencovém okoli P(A,n) funkce g(x) nenabjvd hodnotu B, tj. B ¢ g(P(A,n)).

Potom

lim f(g(x)) = C.
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Véta 4 (,,Znamé limity“).
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