13. cviceni z Matematické analyzy 1 (NMAI054) LS 2020/21, patek 9:00

Ulohy ke cviceni

Véta 1 (Objem rotacniho télesa). Méjme spojitou funkci f: [a,b] — [0,00). Potom objem télesa,
které vznikne rotact podgrafu funkce f kolem osy x je roven

7r/ab f(z)dx

Véta 2 (Povrch plasté rotacniho télesa). Meéjme spojitou funkei f: [a,b] — [0,00), kterd md na
tomtu intervalu také spojitou derivaci. Potom pouvrch plaste télesa, které vznikne rotaci grafu funkce
f kolem osy x je roven

27T/abf($) 1+ (f'(z))* da.

Uloha 1. Spoéitejte objem a povrch koule o poloméru 7.

Uloha 2. Uvedte pifklad funkce f, kterd

(a) méa na intervalu [a, b] Riemannuv integral, ale neméa Newtonuv integral na (a, b),

neboli f € Rfa,b] \ C(a, b),

(b) mé na intervalu (a,b) Newtonuv integral, ale nemé Riemannuv integrél na [a, b],

(
neboli f € C(a,b) \ Ra,b].

Uloha 3. Spoditejte

(a) /000 dx (© /100 In(x) J

1+ a2 x
9) o0 dx
(b) /0 cos(z) dz (d) e

Uloha 4. Uréete hodnoty gama funkce pro pfirozend ¢isla. Tj.

= / t*le tdt
0

pro z € N.
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