Druha série domacich ukolu
z diskrétni matematiky
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U kazdého piikladu nezapomente své feSeni porddné zduvodnit.

Zadani
Césteéna uspoiadani
1. (2body) Necht (P, <) je koneénd ¢dstecéné usporddand mnozina. Poté w(P) znaé¢i nejvétsi velikost
fetézce obsazeného v P a «(P) nejvetsi velikost antifetézce obsazeného v P.
Vasim tikolem je dokdzat, ze v P lze najit w(P) navzdjem disjunktnich antifetézci Ay, Aa, ..., Ayp)
takovych, ze P = U:J:(f) A;.

2. (2body) Dokazte, ze pokud mé koneénd ¢dsteéné uspofadand mnozina jediny maximélni prvek, tak
tento prvek je nejmensi. Dale ukazte, ze pro nekoneé¢né mnoziny toto neplati.

Kombinatorické pocéitani

3. (3body) Pro kazdé n urcete pocet dvojic mnozin (A, B), které spliuji A C B C {1,2,3,4,...,n} a
pocet ¢tvefic mnozin (E, F, G, H), které spliuji E C F C H C {1,2,...,n} azdroven E C G C H.

4. (2body) Spoctéte
k=0

5. (bonus+2) Z duvodu velkého sucha klesla hladina rybnika a nad hladinou se objevil pozustatek
staré zidky — fada n kament s mezerami, po kterych je mozné preskékat z jednoho biehu na druhy,
alespon jste-li zdba. Kameny jsou vSsak malé, a tak se na kazdy vejde jen jedna zaba. Navic se neni
na kamenu moznost otocit, takze neni cesty zpét. Navic ony kameny jsou daleko, takze je mozné
sko¢it jen na nasledujici volny kamen. Na biehu ziji dvé zaby, a chtéji se dostat na druhou stranu.
Kolika zpusoby to mohou udélat? Pocitejte s tim, ze v zadny okamzik nesko¢i obé zaby najednou.
Pohyb na bfehu nepocitame.

Moznosti: napf. nejprve prvni zaba preskace vSe, pak druhd vse. Nebo prvni zaba skoc¢i a druhad ji
nésleduje o kamen pozadu, ¢i mezi sebou nechaji diru o néjaké velikosti, apod. (Mimo bodovani:
Co kdyby zab bylo vicero, tFeba k? Umite spocitat vysledek pro n = 350 a k = 2007 Muzete vyuzit
i pocitac.)

Pokyny

Resen{ posilejte na ppatak@seznam.cz s predmétem “diskretka”. Reseni mohou byt v jakémkoli formétu
(v idedlnim ptipadé pdf z WTEXu, ale staci i naskenované, nafocené pdf, jpeg), snazte se, aby byla fesen{
¢itelnd. U bonusovych piikladu se Vam body zapocitavaji, ale body z bonusového piikladu se nepocitaji
do celkového maximalniho poc¢tu bodu. Piiklady muzete zaslat i opakované, pocita se nejlepsi dosazeni
pocet bodu.



