Druha série domacich ukolua
z diskrétni matematiky
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U kazdého piikladu nezapomerite sva feSeni porddné zduvodnit.

Zadani

1. (3body) Bud D mnozina vsech délitelu ¢isla 60, které jsou vétsi nez
1, spolu s usporaddnim délitelnosti. Nakreslete Hasseuv diagram tohoto
usporadani a vyznacte v ném nejveétsi, nejmensi prvek, minimélni a ma-
ximalni prvky, pokud existuji.

2. (3body) Bud (P, <) ¢dstecné uspoiddand mnozina. Rozhodnéte, které z
nasledujicih relaci jsou ¢asteénd usporadani:
(a) {(a,b)|ae P,be P,b<a}
(b) {((a,b),(c,d)) | (a,b) € P?,(c,d) € P*,a<cNb<d}

(¢) Uvazme nyn{ mnoZzinu vSech funkcf z N do P, a definujme f < g,
pokud bud f = g, nebo pokud pro prvni piirozené é&islo x, kde se

f(z) # g(x), plati f(z) < g(x).

3. (lbod) Najdéte ¢dsteéné usporddanou mnozinu P, kterd md nejvétsi a
nejmensi prvek, a podmnozinu X C P, kterd nemé v P supremum sup X.

4. (1bod) Bud (P, <) édstecné uspoiddand mnozina. DokaZte, Ze pokud ma
kazd4 podmnozina X C P supremum, tak P mé nejmensi prvek.

5. (1bod) Bud (P, <) ¢astecné usporddand mnozina. Plat{ pro kazdou podmnozinu
X C P, zeinf X < sup X? Pokud ano, dokazte. Pokud ne, najdéte vsechny
protipiiklady.

6. (bonus+2) Bud (P, <) é4steéné uspofddand mnozina. Dokaite, Ze ndsledujic
dvé podminky na P jsou ekvivalentni:

(a) Kazdd podmnozina X C P mé supremum,

(b) Kazdd podmnozina X C P m4 infimum.

Pokyny

Resen{ posilejte na ppatak@seznam.cz s predmétem “diskretka”. Reseni mohou
byt v jakémkoli formétu (v idedlnim pripadé pdf z BTEXu, ale staci i naske-
nované, nafocené pdf, jpeg), snazte se, aby byla feseni ¢itelnd. U bonusovych
piikladu se VAm body zapocitavaji, ale body z bonusového piikladu se nepoéitaji
do celkového maximélniho poc¢tu bodu. Priklady muzete zaslat i opakované,
pocita se nejlepsi dosazeni pocet bodu.



