Trinacta série domacich ukola
z diskrétni matematiky
Deadline: 22. 1. 2020; 23:59:59.99

U kazdého piikladu nezapomente své feSeni porddné zduvodnit.

Zadani

1. [4b] Ndhodné vybereme kladné celé ¢islo N, pii¢em# pravdépodobnost toho, Ze vybereme i je 27°.
Pak hodime N kostkami. Oznac¢me S soucet ¢isel, kterd padla. Uréete podminéné pravdépodobnosti
P[N =2|S = 5] a P[S = 4|N je lichd].

2. [2b] Kdyz vypravéé vypravi néjaky pifbéh, je 40% Sance, ze si vymysli. To déti poznaji v 70%
piipadi. Na druhou stranu, i kdyz si nevymysli, tak mu zase v 20% pifpadt neveéri.
(a) Jakd je pravdépodobnost, ze nésledujici zazitek budou déti vypravéci vefit?

(b) Pokud déti vypravécovi uvérili, jakd je pravdépodobnost, Ze si nevymyslel?

(Pozndmka: Rozhodli jsme se pro klidné zaddni této tlohy. Pro aktudlngjsi verzi zameénte slovo
vypravéc za virus a slovo déti za test, atd.)

3. [4b] Méjme graf G s n vrcholy. Uvazme ndsledujici ndhodny proces. Prvné ndhodné uspoifdddme
vrcholy G (tak, ze kazdé uspoidadni md pravdépodobnost 1/n!). Poté dle zvoleného usporddéni
probirame vrcholy G a kdyz na néjaky narazime, zahodime vsechny jeho sousedy; tak pokrac¢ujeme,
dokud nam zbyvaji néjaké nenavstivené vrcholy. Spoctéte stfedni hodnotu poc¢tu nevyhozenych
vrcholi a na zdkladé tohoto vypocétu dokazte, Zze G mé nezavislou mnozinu' velikosti alespoii

>
eV (G) degv +1
4. [bonus+2] Necht n je prvoéislo. Déle je Q = {1,2,3,...,n} mnoZina vsech elementdrnich jevi, kde

kazdy nastane s pravdépodobnosti 1/n. Naleznéte vSechny dvojice nezdvislych jeviu.

Pokyny

Reseni posilejte na ppatak@seznam.cz s predmeétem “diskretka”. Reseni mohou byt v jakémkoli formétu
(v idedlnim pripadé pdf z WTEXu, ale staci i naskenované, nafocené pdf, jpeg), snazte se, aby byla Fesen{
¢itelnd. U bonusovych piikladu se Vam body zapoéitavaji, ale body z bonusového piikladu se nepocitaji
do celkového maximalniho poc¢tu bodu. Piiklady muzete zaslat i opakované, pocita se nejlepsi dosazeni
pocet bodu.

1 Mnozina vrcholil je nezdvisld tehdy, kdyz neobsahuje z4dné hrany.



