Dvanacta série domacich ukolu
z diskrétni matematiky

Deadline: 15. 1. 2020; 23:59:59.99

U kazdého piikladu nezapomente své feSeni porddné zduvodnit.

Zadani

1. [3b] Bud p redlné &fslo z intervalu [0, 1]. Graf G(n,p) je ndhodny graf, ktery mé n vrcholt a kazdou
hranu e do néj umistime ndhodné a nezavisle na ostatnich s pravdépodobnosti p. Spoctéte stiedni
hodnoty po¢tu hran a poétu trojihelnika obsazenych v G(n,p).

2. [4b] Necht n je piirozené &islo. Vybereme ndhodnou permutaci 7: {1,2,...,n} — {1,2,...,n}.
(Kazda permutace mé stejnou pravdépodobnost 1/n!). Ndhodn4 veli¢ina X je pocet pevnych bodi
7, tj. pocet takovych ¢ € {1,2,...,n}, pro kterd plati w(i) = 4. Urcete stiedni hodnotu EX.

3. [3b] Najdete piiklad ti{ jevu, které jsou po dvou nezavislé (tj. kazda dvojice jevi je nezdvisld), ale
nejsou nezavislé.

4. [bonus+3] Dokazte, ze pro n < 2¥/2 mame nenulovou pravdépodobnost, ze graf G(n, 1) neobsahuje
nezavislou mnozinu' velikosti k& ani uplny podgraf velikosti k.

Pokyny

Resen{ posilejte na ppatak@seznam.cz s predmétem “diskretka”. Reseni mohou byt v jakémkoli formétu
(v idedlnim piipadé pdf z TEXu, ale sta¢i i naskenované, nafocené pdf, jpeg), snazte se, aby byla fesen{
citelnd. U bonusovych ptikladu se Vam body zapocitavaji, ale body z bonusového piikladu se nepocitaji
do celkového maximélniho poc¢tu bodu. Piiklady muzete zaslat i opakované, pocitd se nejlepsi dosazent
pocet bodu.

1'Tj. podmnozinu vrcholi, kterd neobsahuje ani jednu hranu.



