Desata série domacich ukolu
z diskrétni matematiky

Deadline: 21. 12. 2020; 23:59:59.99

U kazdého piikladu nezapomente své feSeni porddné zduvodnit.

Zadani
1. [3b] Petersenuv graf nenf rovinny. Odeberte z néj nejmensi mozny pocet hran tak, aby se tento
graf stal rovinnym a najdéte jeho rovinné nakresleni.
Lze vysledny graf nakreslit rovinné tak, aby vsechny hrany byly (rovné) tsecky? (bonus+2b)

2. [3b] Prusecikové ¢islo cr(G) grafu G je nejmensi pocet kiizeni, s jakym se G podaii nakreslit do
roviny. (Napft. er(K5) = 1.) Je-li n > 3 pocet vrcholu G a m pocet jeho hran, dokazte, ze

er(G) > m — 3n + 6.

3. [3b] Vnitini obvod (anglicky girth) g(G) grafu G je definovdn jako délka nejkratsitho cyklu v G.
Dokazte, ze pro souvisly rovinny graf s ¢ = g(G) > 3, n vrcholy a m hranami plat{

m < 79(71 ~2) .
=T,

4. [2b] Bud W graf, jehoz vrcholy jsou vSechny prvky Zs, takovy, Ze u a v jsou spojeny hranou pravé
tehdy, kdyz u — v € {1,4,7}. (Odéitént se samoziejmé vyhodnocuje v Zg, tj. modulo 8.)
Jednad se o rovinny graf? Pokud, ano, poskytnéte rovinné nakresleni. Pokud ne, najdéte podrozdéleni
K5 nebo K3 3 obsazené ve W.

Pokyny

Resen{ posilejte na ppatak@seznam.cz s predmétem “diskretka”. Reseni mohou byt v jakémkoli formétu
(v idedlnim ptipadé pdf z WTEXu, ale staci i naskenované, nafocené pdf, jpeg), snazte se, aby byla fesen{
¢itelnd. U bonusovych piikladu se Vam body zapocitavaji, ale body z bonusového piikladu se nepocitaji
do celkového maximalniho poc¢tu bodu. Piiklady muzete zaslat i opakované, pocita se nejlepsi dosazeni
pocet bodu.



