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October 30, 2020

Cviceni diskrétni matematika 30.10.2020

Princip inkluze a exkluze

Ptipomenuti principu inkluze a exkluze: Ve verzi pro tfi mnoziny:

|A1 U A U Ag = |A1| + |Aa| + |As| — |A1 N Asg| — |41 N As| — [A2 N As| + |A1 N As N As).

V obecné verzi pro konetné mnoho mnozin (4;)cr:
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Spoctéte nasledujici

1.

10.

11.

12.

13.

Na stavbé je 80 délniku: zedniku, tesaiu a klempifu. 15 lidi ovlddd vSechny profese nariz,
na stavbé je 50 zedniku, 50 klempii, 45 tesaiu. Kolik lidi ovlada préavé dvé z uvedenych
profesi?

Kolika zpusoby lze rozmistit 8 kament na Sachovnici 4 x 4 tak, aby alespoii jeden sloupec ¢i
fadek obsahoval 4 kameny (na kazdé pole se vejde jen jeden kamen).

Milan mé 7 kamarada. Kazdy den v tydnu by rdd pozval 3 z nich na vecefi. Kolika riznymi
zpusoby muze zaplnit tyden, pokud nechce zddného kamarada vynechat?

Pocet permutaci mnoziny {1,2,3,...,10}, které zddné sudé ¢islo nezobrazi na sudé &islo

Pocet zobrazeni {1,2,...,n} (a) na mnozinu {1,2}; (b) na mnozinu {1,2,3}; (¢) (*) na
mnozinu {1,2,...,m}

Pokud z mnoziny ¢isel {1,2,3,...,1000} vyskrtdme vSechny ndsobky ¢isel 2,3,5 a 7, kolik
¢isel nam zbyde?

Kolik pfirozenych ¢isel mensich nez 100 neni délitenych zddnou druhou mocninou pfirozeného
¢isla > 17

Kolik je mezi ¢isly {1,2,...,100} prvoéisel

Ve fronté stoji 4 Ameri¢ané, 3 Rusové, 5 Cinanti. Kolik je moznosti, jak muze fronta vypadat,
jestlize vime, ze zadnd narodnost netvoii souvisly blok

Kolika zpusoby lze uspotadat pismena A, B,C, D,... P tak, ze z dané posloupnosti nelze

vyskrtnutim pismen vytvoirit BAD, DEAF, APE? Co kdyz zakdzeme i LEADING?

Pro pfirozené ¢islo n oznacuje ¢(n) pocet ¢isel d < n takovych, ze nsd(n,d) = 1. Dokazte
de ¢(d) = n.

Pro pfirozené &islo n bud u(n) = 0 pokud n je délitelné k? pro néjaké k > 1. Jinak bud
wu(n) = (—1)%, kde k je pocet riiznych prvocisel v rozkladu n. Pro kazdé pfirozené ¢islo n
spoctéte 3 1, pu(n).

Spoctéte potet moznosti, jak rozsadit n paru kolem kulatého stolu s 2n misty tak, aby zadny
par nesedél vedle sebe.



1.2 Grafy
14. Kolik existuje grafu na mnoziné {1,2,3,...,n}?

15. Dva grafy jsou izomorfni, pokud jeden lze ziskat z druhého pfejmenovanim vrcholu. Najdéte
vSechny neizomorfni grafy na 0,1,2,3 a 4 vrcholech.



	Cvicení diskrétní matematika 30.10.2020
	Princip inkluze a exkluze
	Grafy


