
Cvičeńı z Diskrétńı matematiky 9. 10. 2020

Matematická indukce

Prob́ırali jsme př́ıklady, kde je třeba na začátku indukce ověřit několik hodnot.

1. Fibonacciho č́ısla jsou č́ısla splňuj́ıćı F0 = 0, F1 = 1 a

Fn = Fn−2 + Fn−1 pro n ≥ 2.

Dokažte, že
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2. Lucasova č́ısla jsou č́ısla splňuj́ıćı L0 = 2, L1 = 1 a

Ln = Ln−2 + Ln−1 pro n ≥ 2.

Dokažte, že
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3. Mějme rekurentně zadanou posloupnost an, n ∈ N , kde a0 = 2, a1 = 5,
a2 = 15 a

an = 6an−1 − 11an−2 + 6an− 3 pro n ≥ 3.

Dokažte, že an = 1− 2n + 2 · 3n.

Relace

Probrali jsme základńı vlastnosti relaćı: reflexivitu, symetrii, antisymetrii a tran-
zitivitu.

4. Dokažte, že relace dělitelnosti na přirozených č́ıslech je tranzitivńı, refle-
xivńı a antisymetrická, ale neńı symetrická.

5. Najděte relaci R na {1, 2, 3, 4}, která je symetrická, i antisymetrická zároveň.
Kolik takových relaćı existuje?
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