DISKRETNI MATEMATIKA 16.12. a 22.12. Cviéeni X.

Priklad 1. K5 a K373.
Dokazte, ze grafy K5 a K3 3 nejsou rovinné.

Ptiklad 2. K,,, je rovinny
Dokazte, ze graf K,, , je rovinny graf, pravé kdyz min{m,n} < 2.

Priiklad 3. Ukazte, ze doplnék rovinného grafu s 11 vrcholy nemize byt rovinny.

Piiklad 4. Existuje kubicky (tj. 3-regularni) rovinny graf, ktery obsahuje:
(a) prave 12 Sestithelnikovych stén (a zadné dalsi)?
(b) praveé 12 pétiahelnikovych stén (a zadné dalsi)?
(c) jednu dvacetithelnikovou sténu a deset p&tithelnikovych stén (a zadné dalsi)?

Piiklad 5. Jednym tahem :)
Dokazte, ze kazdy souvisly rovinny eulerovsky graf lze nakreslit do roviny jedinym uzavienym tahem, ktery se ,jen* dotyké ve
vrcholech, a nikdy se v nich neprotina.

Priklad 6. Pét hranové disjunktnich lest.
Dokazte, Ze kazdy rovinny graf lze vyjadfit jako sjednoceni péti hranové disjunktnich lest.
(Plati to i pro tii lesy, ale to uz neni tak snadné dokézat.)

Priklad 7. Self-dual.

Graf G je self-dudl pokud G ~ G*.
(1) Najdéte jednoduchy graf G (bez smycek a nasobnych hran) na 4 vrcholech takovy, ze G* = G.
(2) Pro n > 4 najdéte jednoduchy graf na n vrcholech takovy, ze G* = G.

Piiklad 8. (ne)jednoznac¢nost dualu.
Najdéte dvé nakresleni téhoz grafu, jejichz dualy nejsou isomorfni.

Priklad 9. Charakterizujte:
(a) takové souvislé rovinné grafy, Ze dudlni graf jejich libovolného rovinného nakresleni nema zadnou smycku.
(b) takové souvislé rovinné grafy, ze dualni graf jejich libovolného rovinného nakresleni nemé zadnou smycku ani dvojici
nésobnych hran.
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