DISKRETNI MATEMATIKA
29.9. a 30.9. Cvideni 1.

Piiklad 1. Sachovnice.
Méjme Sachovnici 8 x 8 Lze ji:
(a) pokryt kostkami domina?
(b) pokryt kostkami domina, jestlize z ni vyfadime dvé protilehla policka (z diagonaly)?
(¢) pokryt kostkami domina jestlize vyfadime dvé policka lezici vedle sebe (tj. maji spoleénou jednu stranu)?
(d) pokryt kostkami domina jestlize vyradime dvé policka téze barvy?
(e) pokryt kostkami domina jestlize vyfadime dvé policka riznych barev?
(Dominové kostky jsou obdélniky 1 x 2 a lze je otacet.)

Priklad 2. Devatero minci.

Maéte 9 minci a rovnoramenné vahy. Jedna z minci je faleSné, coz se pozna podle toho, ze vazi méné nez ostatni (to vite,
koci¢i zlato). Jak na co nejmensi pocet vazeni zjistit, ktera to je?

(A jak to dopadne pro M minci?)

Piiklad 3. Sibenice.

Stojite na rozcesti, jedna cesta vede k pokladu, druha k Sibenici. Mimo to se tam vyskytuji dva pocestni. Jeden vzdy
mluvi pravdu, druhy vzdy lze. MiZzete si vybrat jednoho z nich a polozit mu jednu otédzku na ano/ne. Jak to udélat,
abyste zjistili, ktera cesta je ktera?

Piiklad 4. Blato.

n déti si spole¢né hraje, po ur¢ité dobé se k déti zablati na ¢ele. Vrati se domu a otec jim rekne: ,Nejméné jeden z vas
ma blato na cele”.

Déle se postupuje v krocich. Otec se opakované pta: ,Vi nékdo z vas zda ma blato na ¢ele?” Dokazte, ze po k krocich
vSechny zablacené déti odpovédi ANO.

Priklad 5. Suma ¢&tverci.
Dokazte Vn € Ny plati:

Priklad 6. Délitelnost.
Dokaite, Ze pro kazdé n € N je n® — n délitelné 5 (beze zbytku).

Priklad 7. Mince.
Dokazte indukci, ze kazdou sumu vétsi nez 4 umime zaplatit mincemi hodnoty 2 a 5.

Piiklad 8. Cokolada.
Tabulku ¢okolady m x n dilki chceme rozlamat na jednotlivé dilky. Kolik nejméné rozlomeni je na to potieba? A kolik
nejvice?
Priklad 9. Fibonacci.
Pripomenme si, Zze Fibonacciho ¢isla jsou definovany nasledovné:
[ Fl = 1
[ ] F2 =1
e [, =F, 1+ F; 5 pro vSechna¢ >3
Dokazte, ze pro né plati naslednujici rovnost.
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