
Základy kombinatoriky a teorie graf̊u
Cvičeńı #9 – Hamiltonovské kružnice

Př́ıklady

1. Nalezněte hamiltonovskou kružnici v pravidelném dvanáctistěnu.

Obrázek 1: Graf dvanáctistěnu, ukraden z Wikipedie.

2. Necht’ n ≥ 3 je přirozené. Jako f(n) označme maximálńı počet hran v grafu na n vrcholech, který
neobsahuje hamiltonovskou kružnici. Dokažte, že f(n) =

(
n−1
2

)
+ 1. (Tj. muśıte dokázat horńı odhad

a také zkonstruovat grafy, kde je to těsné.)

3. Je-li G graf a k přirozené č́ıslo, jako Gk označ́ıme graf, kde V (Gk) = V (G) a uv ∈ E(Gk) právě když
vzdálenost mezi u a v v G je nejvýše k.

(a) Ukažte, že je-li T strom, T 3 obsahuje hamiltonovský cyklus.

(b) Dokažte, že pro každý souvislý graf G obsahuje G3 hamiltonovský cyklus (může se vám hodit
předchoźı bod).

(c) Najděte souvislý graf G takový, že G2 neobsahuje hamiltonovský cyklus.
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