Zaklady kombinatoriky a teorie grafu

Cviceni #9 — Hamiltonovské kruznice

Piiklady

1. Naleznéte hamiltonovskou kruznici v pravidelném dvanactisténu.

Obrazek 1: Graf dvanéctisténu, ukraden z Wikipedie.

2. Necht n > 3 je prirozené. Jako f(n) oznaéme maximdlni po¢et hran v grafu na n vrcholech, ktery
neobsahuje hamiltonovskou kruznici. Dokazte, ze f(n) = (";') + 1. (Tj. musite dokézat horn{ odhad
a také zkonstruovat grafy, kde je to tésné.)

3. Je-li G graf a k piirozené &islo, jako G oznacime graf, kde V(G*) = V(G) a wv € E(G¥) pravé kdyz
vzdalenost mezi u a v v G je nejvyse k.
(a) Ukazte, 7ze je-li T strom, T obsahuje hamiltonovsky cyklus.

(b) Dokazte, ze pro kazdy souvisly graf G obsahuje G hamiltonovsky cyklus (mtize se vam hodit
predchozi bod).

(c) Najdéte souvisly graf G takovy, ze G? neobsahuje hamiltonovsky cyklus.
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