
Kombinatorika a grafy 1
Cvičeńı #10 – Ramseyovky podruhé

Př́ıklady

1. Bez konzultace poznámek z přednášky (v́ım, že to tam je) dokažte, že pro každé n ∈ N existuje N ∈ N
takové, že každá množina N bod̊u v obecné poloze v R2 obsahuje n bod̊u v konvexńı poloze (tj. vrcholy
konvexńıho n-úhelńıka). Hint: Nejdř́ıv si ručně rozmyslete, že pro n = 4 stač́ı zvolit N = 5.

2. Dokažte, že pro každé n ∈ N existuje N ∈ N takové, že každá množina N bod̊u v rovině obsahuje bud’

n bod̊u na př́ımce, anebo n bod̊u v obecné poloze (tj. žádné tři z nich nelež́ı na př́ımce). Tuto úlohu
zadám př́ı̌st́ı týden jako domáćı úkol. Pokud vám chyb́ı jeden bod na zápočet, klidně ji
pošlete už tento týden, at’ jej źıskáte co nejdř́ıve :).

3. Dokažte, že v každém obarveńı všech bod̊u roviny R2 třemi barvami najdeme dva body stejné barvy,
které jsou od sebe vzdálené 1.

4. Najděte 2-obarveńı bod̊u roviny R2, v němž neexistuje jednobarevný rovnostranný trojúhelńık o straně
délky 1.

5. (Těžké, hod́ı se nějaká zkušenost s teoríı množin.) Najděte 2-obarveńı nekonečných podmnožin N
takové, že žádná nekonečná podmnožina N neńı jednobarevná.
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