
Matematická analýza I
Prvńı série domáćıch úkol̊u

Deadline 2. 4. v 9:00. Řešeńı ve formátu PDF pošlete mailem na matej@kam.mff.cuni.cz. Ideálně
LATEX, můžete ale použ́ıt cokoliv jiného (exportovaného do PDF) včetně scanu ručńıho řešeńı. Moc vás ale
prośım o dobře čitelná řešeńı.

Pokud neńı řečeno jinak, můžete bez d̊ukazu použ́ıvat všechno, co se ř́ıkalo na prvńıch třech přednáškách
a cvičeńıch, ale nezapomeňte na pečlivé ověřeńı předpoklad̊u! Můžete spolupracovat a použ́ıvat všechny
dostupné materiály pod podmı́nkou, že všem odevzdaným řešeńım rozumı́te a uměli byste je bez jakýchkoliv
pomůcek zopakovat nebo adaptovat na podobný př́ıklad.1

0. Rozhodněte se, jestli chcete, abych vaše body zveřejňoval na webu pod přezd́ıvkou. Pokud ano, pošlete
mi souhlas a nějakou přezd́ıvku. [0 bod̊u]

1. Zapǐste následuj́ıćı výrok jako formulku matematické logiky a pak jej znegujte:
”

Pro každé kladné
reálné č́ıslo x existuj́ı právě dvě r̊uzná reálná č́ısla taková, že x je jejich druhou mocninou.“ [1 bod]

2. Rozhodněte (a dokažte), zda následuj́ıćı č́ısla jsou racionálńı či iracionálńı: [1 bod]
(a)
√

7, (b)
√

361.

3. Necht’ (an) a (bn) jsou posloupnosti takové, že maj́ı vlastńı limity A resp. B. Dokažte poctivě, že
an + bn má limitu A + B. [1 bod]

4. Z definice (tj. bez vět o aritmetice limit apod.) spoč́ıtejte limity následuj́ıćıch posloupnost́ı nebo
dokažte, že neexistuj́ı: [1 bod]
(a) n+3

2n+8 , (b) n2 + (−1)n2n + 1.

5. Spoč́ıtejte následuj́ıćı limity, nebo dokažte, že neexistuj́ı: [2 body]

(a) n2 − 10n− 100, (b) n3+3n2+5n+10
1−n−n2 , (c) n + sin(n), (d) n!

nn ,

6. Spoč́ıtejte limitu (nebo dokažte, že neexistuje) posloupnosti splňuj́ıćı a0 = 0, an+1 = an + 1
2(1− an)2.

[2 body]
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1To zńı fér, ne?
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