Matematicka analyza I
Cviceni #1 — Zéklady

Prvni série domacich ukolu
Deadline 28. 2. pfed cvicenim.

1. Napiste mi, jestli chcete mit své vysledky zvefejnéné na webu. Pokud ano, poslete mi néjakou piezdivku,
jiz mam pro zvefejnéni pouzit. [0 bodul]

2. Rozhodnéte (a dokazte), zda jsou nésledujici ¢isla raciondlni ¢i iraciondlni: [2 body]

(a) V3 (b)) V576  (c) V2048
3. Definujme mnozinu
A={neN: Gz eN)Fr2 e N)(Vy e N)((y <nAy#n)= (y=z1Vy=u2))}

Urcete min A a max A. [2 body]|

Piiklady

1. Nacrtnéte grafy nasledujicich funkei:

(a) 22 — 20 — 4 (b) ||z — 1] — 1| (c) max{x + 2,4 — 2%,1 — 2z}
2. Rozhodnéte, zda jsou nasledujici pruniky prazdné:

(a) mnGN(()? %) (b) mnEN(()? %] (C) nnEN[()? %) (d) ﬂnGN[()? %] (e) ﬂnGN(_%v %)
3. Nasledujici vyroky zapiste pomoci kvantifikdtor a potom je znegujte:

a) V8echna prirozena ¢isla jsou suda.

(c
(d) Pro kazdé kladné realné ¢islo z existuji pravé dvé redlnd cisla takova, ze x je jejich druhou
mocninou.

(a)
(b) Kazdé prvocislo je liché.
) Mezi n a 2n vzdy najdeme néjaké prvocislo.
)
4. Dokazte pro a,b € R trojihelnikovou nerovnost:
|a+b] < |a] + [b]
5. Dokazte, ze Q je husté v R, tedy

MaeR)(VbeR)(a<b= (g Q)(a<gnhg<h)).

6. Rozhodnéte (a dokazte), zda nasledujici mnoziny jsou spocetné ¢i nespocetné:
(a) N2 (b) Mnozina v8ech kone¢nych podmnozin N (¢) Mnozina vSech podmnozin N
(d) Mnozina vsech iraciondlnich ¢isel (e) Mnozina vsech funkei N — {0,1}
(f) Mnozina vsech funkei {0,1} - N
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