Zaklady kombinatoriky a teorie grafu
Cviceni #1 — Grafy atd.

Nulty domaci kol

Napiste mi, jestli chcete mit své vysledky zvefejnéné na webu. Pokud ano, poslete mi néjakou prezdivku,
jiz mam pro zverejnéni pouzit. (Nepovinné) bych byl moc vdéény za par vét o tom, co vds v matematice
zajimé a bavi a pro¢ jste si zapsali tenhle predmét. [5 bodu]

Opakovani
(Neorientovany) graf G je dvojice (V, E), kde V' je mnozina vrcholu a E C (%) mnozina hran.
Uplny graf K, Cyklus (kruznice) C,, Cesta P, Uplny bipartitni graf K,,

Graf H je podgraf grafu G, pokud V(H) C V(G) a E(H) C E(G), zna¢ime H C G. H je indukovany

podgraf G, pokud H C G a navic E(H) = E(G) N (I;)

Stuper vrcholu v (zna¢ime degq(v)) je pocet hran G obsahujicich v. Graf je souvisly, pokud mezi kazdymi
dvéma vrcholy existuje cesta. Doplnék grafu G (znaéfme G) je graf s V(G) = V(G) a E(G) = (g) \ E(G).
Je-li G = (V,E) graf a T = (V, E’) strom (tj. souvisly graf bez kruznic) takovy, ze E' C E, je T kostra
grafu G.
Piiklady

1. (Princip sudosti:) Pro kazdy graf G = (V, E) plati

" degg(v) = 21E].

veV

2. Je-li G = (V, E) souvisly graf s |V| > 2, pak existuji u # v € V takové, ze G —u i G — v jsou souvislé.

3. Doplnék kazdého nesouvislého grafu je souvisly. (Plati, ze doplnék kazdého souvislého grafu je nesou-
visly?)

4. Existuje graf s alesponn dvéma vrcholy, jehoz vrcholy maji navzdjem ruzné stupné?

5. Kolik nejvice a nejméné listi mize mit strom na n vrcholech, ktery ma stupné pouze 1 a 37
6. Kolik mé Ks,, ruznych koster?

7. Kolik nejméné a nejvice hran muze mit graf s n vrcholy a pravé k komponentami souvislosti?

8. Sestrojte nekoneéné mnoho grafu, které jsou izomorfni svému dopliku.
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