Reseni tdlohy 5
Dokazte, Ze pro viechna n € N plat{ 3°F_; k = in(n + 1).

Prvni dvé stranky obsahuji rozepsany dukaz podle struktury v cviceni 5. Posledni
stranka obsahuje prakticky dukaz.

Zacneme dosazenim n = 1 do tvrzeni a ovéfenim platnosti V' (1):
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Prav§ strana: R (n+1)= 5

Nyni dosaime n a (n + 1) do tvrzeni, abychom dostali tvrzeni V(n) a V(n + 1).
Jelikoz v prvnim piipadé dosazujeme n za n, tvrzeni staci opsat.
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V(n+1): zk—f 1)(n+2)

Vsimneme si, ze po dosazeni vypadaji tvrzeni podobné. Nyni pfepiSeme levou
stranu V(n + 1) tak, aby méla tvar “levd strana V' (n) plus néco”.
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Zk)—Zk-i— (n+1)
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Vyraz jsme upravili tak, ze jsme ze sumy na levé stané odebrali ¢len na (n + 1)-ni
pozici. Protoze vyraz v sumé je k, ¢len na (n + 1)-ni pozici je (n + 1). Kdyby
vyraz v sumé byl napt. (2k—1), potom ¢len na (n+1)-ni pozici by byl (2(n+1)—1).

Vyuzijeme platnosti indukéniho predpokladu. Vyraz “leva strana V (n) plus néco”
je rovny “prava strana V(n) plus néco ”
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Konec¢né, dokdzeme to, ze “prava strana V(n) plus néco ” se rovnd pravé strané

V(n+1).
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Cely dikaz v praxi
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