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5. Vlastní čísla a vlastní vektory, spektrální rozklad

Vlastní čísla a vlastní vektory

Cv. 5.1 Matice Amá vlastní čísla λ1, . . . , λn a jim odpovídající vlastní vektory x1, . . . , xn.
Určete, jak vypadají vlastní čísla a vlastní vektory:

(a) matice A2,

(b) matice αA,

(c) matice A+ αIn,

(d) matice A−1,

(e) matice AT .

Cv. 5.2 Najděte nejmenší číslo α ∈ R tak, že A+ βIn je regulární pro všechny β > α.

Cv. 5.3 Známe-li vlastní čísla a vektory matic A ∈ Rn×n, B ∈ Rm×m, jak je spočítat pro
matici

M =

(
A 0
0 B

)
?

Spektrální rozklad

Cv. 5.4 Rozložte následující matice na součin SDS−1, kde matice S je regulární a matice
D je diagonální:

(a)

 2 0 0
−4 1 3
−4 0 4

,

(b)

 2 0 0
−4 1 3
−4 0 4

T

,

(c)

0 2 −2
1 −1 5
2 −4 8

 .

Cv. 5.5 Dokažte přímo Cayleyho-Hamiltonovu větu pro diagonalizovatelné matice.


