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10. Dimenze, maticové prostory

Baze a dimenze
Dcv. 10.1 Najdéte bazi a urcete dimenzi nasledujicich vektorovych prostort:
(a) R? nad R,
(b) C? nad C,
(c) C? nad R,
(d) P2
Dcv. 10.2 Najdéte viechny podprostory vektorového prostoru R? nad R.
Dcv. 10.3 Urcete pocet podprostoru Zz nad Z,,.

Dcv. 10.4 Necht U,V jsou podprostory vektorového prstoru W. Dokazte, ze pokud UNV =
{0}, pak kazdy vektor w € U+V lze zapsat jedinym zpiisobem ve tvaru w = u+v,
kdeueUavelV.

Maticové prostory
Dcv. 10.5 Bud
1 2 1
=61 =)
Nad télesem Zr rozhodnéte, zda plati:

(a) v € Ker(A),
(b) veS(A).

Dcv. 10.6 Najdéte matici A takovou, ze

(a) R(A) obsahuje vektory (1,1)7,(1,2)T a S(A) obsahuje (1,0,0)%, (0,0,1)7,
(b) bézi R(A) i S(A) tvoif vektor (1,1,1)T a baze Ker(A) je (1,-2,1)T.

Dcv. 10.7 Rozhodnéte, zda pro matice A, B € R™*" plati

(a) S(A) = S(B) implikuje RREF(A) = RREF(B),
(b) RREF(A) = RREF(B) implikuje S(A) = S(B).

Dcv. 10.8 S vyuzitim maticovych prostort urcete dimenzi prostoru

V={zxeR" z,+...+x, =0}

Dcv. 10.9 Rozhodnéte, zda plati rank(A + B) < rank(A) + rank(B) pro A, B € R™*".
(Hint: Jaky je vztah mezi prostory S(A + B) a S(A) + S(B)?)
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