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Řešeńı zaśılejte na adresu kyncl zavináč kam.mff.cuni.cz nebo ode-
vzdávejte v čitelné podobě libovolnému cvič́ıćımu. Můžete stále využ́ıt připravenou
krabici na MS na chodbě ve 2. patře na skř́ıni, ale v takovém př́ıpadě raději
ještě pošlete zprávu e-mailem.

Věty z přednášky můžete použ́ıvat bez d̊ukazu, ale vždy, když tak čińıte,
tak na to upozorněte; všechna ostatńı tvrzeńı řádně zd̊uvodňujte.

Za řešeńı odevzdané před nápovědou je dvojnásobek bod̊u, na zápočet je
potřeba 20 bod̊u (ze všech séríı dohromady).

1. Dokažte, že počet (neuspořádaných) rozklad̊u n na přirozená č́ısla r̊uzná
od k2, k = 1, 2, 3, . . . , je roven počtu takových rozklad̊u n, kde každé
přirozené č́ıslo k se vyskytuje méně než k-krát. [2]

2. Odvod’te generuj́ıćı funkci jedné proměnné pro počty sudých prvk̊u ve
všech uspořádaných rozkladech č́ısla n na součet přirozených č́ısel a
spoč́ıtejte pr̊uměrný počet sudých prvk̊u v těchto rozkladech. [3]

3. Spoč́ıtejte počet r̊uzných neizomorfńıch obarveńı hran grafu K3,3 po-
moćı n barev. (Na obarveńı se nekladou žádné podmı́nky na r̊uznost
barev apod., takže např. obarveńı všech dev́ıti hran stejnou barvou se
také poč́ıtá.) [3]

4. Necht’ x1, x2, . . . , xn jsou vektory délky aspoň 1 v euklidovském pro-
storu R

d, kde d ≥ 1. Dokažte, že existuje nejvýše n2/4 dvojic (i, j), i <
j, takových, že součet xi + xj má délku menš́ı než 1. [1]


