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1. pfednaska, 3. 10. 2018

. Dokazte, ze kazda dolni mnozina v (On, <) je ordinalni ¢islo.

2. prednaska, 10. 10. 2018

Je kazda dobte usporadana vlastni tiida izomorfni (On, <)?

Dokazte, ze je-li (A, <) dobfe usporadana vlastni tfida, kde pro kazdé z € A
je dolni ¢ast (+—, ) mnozina, pak (A, <) je izomorfni (On, <).

Odvodte princip dobrého uspotradani z axiomu vybéru.

Odvod'te princip dobrého uspofadani z principu maximality. (Uvazujte dobra
uspofadani na podmnozinach a porovnejte je relaci "rozsifovani".)

3. prednaska, 17. 10. 2018
*V teorii ZF (bez axiomu vybéru) dokazte existenci nespocetného ordinalu.

Pro normalni ordinélni funkci F' dokazte, Ze vzor uzaviené t¥idy je tvaru
X NDom(F), kde X je uzaviena tiida.

Pro normalni ordinalni funkeci F' a limitni ordinal A € Dom(F') dokazte, ze
F(X) je také limitni.

Ovéite, ze tfida pevnych bodu ordinalni funkce je uzaviena.
Ovéite, ze pro kazdy ordinél « je funkce F'(§) = o + & spojita.
5. prednaska, 31. 10. 2018

Pritadte kazdé hydie vhodny ordinél tak, aby hydra vznikl4 v libovolném
n-tém kroku regeneraci po useknuti hlavy Herkulem méla prifazeny mensi
ordinél nez ta puvodni.

7. prednéska, 14. 11. 2018
Dokazte, ze pro kazdy spocetny limitni ordinal « je cf () = w.
Dokazte, ze pro kazdy limitni ordinél « je cf(X,) = cf(«).

8. prednaska, 21. 11. 2018



14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

Dokazte, ze v ZFC pro kazdé ordinalni ¢islo a plati, Ze suma nejvyse N,
mnozin mohutnosti nejvyse X, mé mohutnost nejvyse X,,. (Definujte prosté
zobrazeni sumy do w, X w,, podobné jako ve spocetném piipadé.)

9. prednéska, 28. 11. 2018

Dokazte, ze kazdy nekoneény singularni kardinal s je supremum cf(k) re-
gularnich kardinala.

Ovérte podle definice kardinalni mocniny, Ze k* ™ = k# - k¥ a (k") = kM.
10. prednaska, 5. 12. 2018
Ovérte, ze kazdy Tetézec ve stromé je dobfe uspofadana mnozina.

Odvodte Kénigovu vétu o stromech z principu maximality (bez pouZziti
rekurze).

11. prednaska, 12. 12. 2018

Odvodte nekonecénou Hallovu vétu z konecéné pomoci principu kompakt-
nosti.

Ukazte, ze v kazdém konecéném rozkladu Q = X; U Xy U - - - U X,, mnoziny
racionalnich ¢isel néjaka ze tiid X; obsahuje izomorfni kopii Q vzhledem k
usporadani <. (Sta¢i ukazat, ze X; je husta v néjakém neprazdném otevie-
ném intervalu).

12. prednaska, 19. 12. 2018

Pomoci nekonecné Ramseyovy véty dokazte, ze kazda nekonecnéd uspora-
dana mnozina mé nekonecny retézec nebo nekoneény antitetézec.

Pomoci nekonecné Ramseyovy véty dokazte, ze kazdé nekonecné linearné
uspordadand mnozina ma nekonec¢nou rostouci posloupnost nebo nekonec¢nou
klesajici posloupnost (podmnozinu uspotradanou podle typu w nebo w*).
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Ukazte, Ze pro kazdy nekoneény kardinal x plati 2% - (3)

S vyuzitim obecnéjsi Sierpinského véty ukazte, ze kazdy slabé kompaktni
kardinal je nedosazitelny.



13. prednaska, 9. 1. 2019

25. Dokazte, ze pro kazdé € > 0 existuje nekoneéna posloupnost otevienych
intervala Iy, I, ... takova ze Q C (J;—, I a pro soucet jejich délek plati

id([k) < E.

Vyuzijte spocetnosti mnoziny Q.

26. Ukazte, ze pro kazdé n € N lze jednotkovy disk rozlozit na n 4 2 ¢asti a z
nich slozit jednotkovy disk a n kopii polooteviené usecky (0, 1].

27. S pomoci tvrzeni a vét z prednasky odvodte (v ZFC):
(a) Kazdé dvé koule A, B (rtizné veliké) v R? jsou vzdjemné pieskladatelné
pomoci koneéného poctu ¢asti (tj. existuje n € N takové, ze A = B).
(b) Jsou-li A, B omezené podmnoziny R? s neprazdnym vnitikem, pak

n
existuje n € N takové, ze A = B.



