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Diskrétni matematika — Cviceni 13-14

. Nakreslete vsechny navzajem neizomorfni grafy se 4 vrcholy (tedy jeden graf z kazdé

tiidy izomorfismu).

Pro néjaké n > 2 najdéte graf G na [n], jehoz jedinym automorfismem je identita.
(Jinymi slovy, t¥ida izomorfismu grafu na [n] obsahujici G ma n! prvku.) Zkuste pak
najit strom s touto vlastnosti.

Dokazte, ze pokud graf obsahuje lichou kruznici, pak obsahuje i indukovanou lichou
kruznici.

Mize byt doplnék bipartitniho grafu s 5 vrcholy bipartitni?

Kostra grafu G je podgraf G, ktery je izomorfni stromu a obsahuje vSechny vrcholy
G. Dokazte, ze kazdy souvisly graf ma kostru.

Jaky je minimalni mozny pocet hran v grafu s n vrcholy a & komponentami?

Dokazte, ze kazdy strom s vrcholem stupné d ma aspon d listu.

. Na vecirku se seslo n > 2 hostu. Predpokladejme, ze relace ”znat se” je symetricka.

Ukazte, ze existuji dva hosté, ktefi znaji stejny pocet ostatnich hostu.

. Najdéte dva neizomorfni grafy se stejnym skére. Najdéte strom a "nestrom” se

stejnym skére. Najdéte dva neizomorfni stromy se stejnym skore.

Necht n > 2. Dokazte, Ze (dy,ds, . .., d,) je skére néjakého stromu pravé tehdy, kdyz
pro kazdé ¢ plati d; > 1a > "  d; =2n — 2.

Zobecnéte Euleruv vzorec pro nesouvislé rovinné grafy s k& komponentami.

Najdéte graf a dvé jeho rovinna nakresleni R, a R, takova, ze dudl R; neni izomorfni

dualu Rs.

Graf je d-degenerovany, pokud kazdy jeho podgraf ma vrchol stupné nejvyse d.
Dokazte, ze d-degenerované grafy maji barevnost nejvyse d + 1.

Déle ukazte, ze graf je d-degenerovany prave tehdy, kdyz jeho vrcholy jdou seradit
do posloupnosti zleva doprava tak, ze, kazdy vrchol mé nejvyse d levych sousedu.

Pro ktera k existuje k-regularni rovinny graf?



15. Nakreslete nasledujici multigraf jednim nekiizicim se eulerovskym tahem:

16. Dokazte, ze souvisly graf ma (ne nutné uzavieny) eulerovsky tah prave tehdy, kdyz
ma nejvyse dva vrcholy lichého stupné.

domaci piiklady, vysledky a dalsi informace: http://kam.mff.cuni.cz/"kyncl/dm/cvic.html



