Diskrétni matematika — Cviceni 3

Fibonacciova ¢isla jsou definovana nasledovné: Fy = F, =1, F,, = F,,_1 + F,,_o pro
kazdé n > 3. Tedy F3 =2, Fy = 3, F5 =5 atd.

1. Dokazte, ze pocet posloupnosti nul a jednicek délky n, které neobsahuji dvé nuly
tésné vedle sebe, je roven Fj, o.

2. Dokazte, ze pro kazdé piirozené ¢islo n plati Y | F; = F,4o — 1 (muzete vyuzit
predchozi ptiklad).

3. Popiste, jaka relace vznikne slozenim ostrych usporadani

a) < o < na mnoziné N,

¢) < o < na mnoziné R.

4. Najdéte relace R, S na néjaké mnoziné X takové, ze Ro S # S o R. Co kdyz navic
pozadujeme, aby R, S byly

b) funkce?
c) bijekce?

5. Ukazte, ze zobrazeni f : X — X na konecné mnoziné X je prosté prave tehdy, kdyz
je na. Plati totéz i v pripade X = N7

6. Necht h je zobrazeni vzniklé slozenim dvou zobrazeni prostych, na, bijekei, ¢i jejich
kombinaci. Je nutné h prosté, na, nebo bijekce?

7. Rozhodnéte, zda nésledujici relace R, S jsou ekvivalence na R? a pokud ano, uréete
tTidy ekvivalence:

a) (x1,91)R(w2,12) & 21 =22V Y1 = 12
b) (@1,91)S(22,42) & 1 + Y1 = T2 + Yo
8. Urcete pocet

a) vsech,
b

)

) reflexivnich,
¢) symetrickych,

)

d) antisymetrickych
relaci na mnoziné {1,2,3,4}.

9. Kolik je na mnoziné {1,2, 3,4} ekvivalenci?

domaci piiklady, vysledky a dalsi informace: http://kam.mff.cuni.cz/"kyncl/dm/cvic.html



