Priklady z Kombinatorické a vypocetni geometrie 11
3. série — Koncentrace miry a geometrické grafy

napoveda 29.4. (utery), odevzdat do 12.5.

V nésledujicich dvou piikladech se muze hodit pojem sférické miry p, ktery zaznél na

prednasce. Pro pripomenuti, u(A) = MA) g6 A cs*ta A= {ta:ac Atel1]}

- A(Bn) )

1. Mnozinu N C S"~! nazveme e-hustou, pokud kazdy bod = € S"~! je vzdélen nejvyse

€ od néjakého bodu y € N.

(a) Ukazte, ze kazd4 1-hustd mnozina v S"~! obsahuje alesponi 2¢™/® bodi.  [1]
(b) Ukazte, 7e pro kazdé § € (0, 1] existuje d-hustd mnozina v S"~! velikosti nejvyse

(4/0)". [3]

. Bud' P omezeny konvexni mnohostén v R", ktery vznikl prunikem N (uzavienych)
poloprostoru a ktery obsahuje jednotkovou kouli B". Ukazte, ze pro vhodnou kon-
stantu C' plati nasledujici vztah:

AA((I%:)) < <012N>"/2 |

Hint: Uvazte sféru S’ o poloméru r > 1 takovou, ze poloprostory opacné k tém, co
definuji P, pokryji dohromady pulku S’. [3]

. Uréete mnozinu vsech

a) stromu, (1]
b) lesu, [1]
c) grafi, (2]

které jdou nakreslit jako geometricky graf bez dvou disjunktnich hran.

. Smycka je uzaviena kiivka v roviné, ktera sama sebe kiizi koneéné mnohokrat.
Arrangement smycek je systém koneéné mmnoha smycek, kde kazdé dvé se kifzi jen
v koneéné mnoha bodech. Body dotyku jsou zakazané, vicendsobnd kiizeni jsou po-
volena. Vrcholy, hrany a stény arrangementu smycek A jsou vrcholy, hrany a stény
(nakresleného) rovinného multigrafu se smyckami, jehoz vrcholy jsou kiizeni A a
hrany vedou podél smycek mezi sousednimi kiizenimi. Dokazte, ze stény kazdého
arrangementu smycek lze obarvit cervené a modie tak, ze kazdé dvé stény sousedici
pres hranu maji ruznou barvu. (1]

Informace o cvic¢eni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



