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1. Dokazte: Pokud C' C R? je konvexni, symetrickd okolo pocatku, ome-
zend, takova, ze vol (C) > k2%, potom C' obsahuje alesponi 2k mi{zovych

bodu. [3]
2. Ukazte, ze pro kazdé kladné iraciondlni ¢islo a existuje nekone¢né mnoho
dvojic ¢isel m,n € N takovych, ze 1]
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3. Dokazte, ze pro a = v/2 existuje jen koneéné mnoho dvojic m,n € N
splnujicich [4]
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Mizete bez ditkazu pouzit fakt, ze v/2 nenf racionalni ¢slo.

4. Necht ay, as € (0,1) jsou redlnd ¢isla. Dokazte, Ze pro dané N € N\ {0}

existuji my,ms € N, 0 < n < N, takova, ze [3]
a — il < i=1,2.
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5. Véta o sendvici iika, ze pro disjunktni koneéné mnoziny Ay, ..., Ay C
R? existuje nadrovina h takova, ze kazdy ji uréeny otevieny poloprostor

obsahuje nanejvys L"g—'w bodu z kazdého A;.

Necht A;, Ay, ..., Ay jsou disjunktni mnoziny v R? takové, ze kazdd
A; obsahuje n bodu a body z UL A; jsou v obecné poloze. Neboli
zadna nadrovina neprotind vic nez d bodu z tohoto sjednoceni. Ukazte,
7e potom lze body z U4, A; rozdélit do n duhovych d-tic (tj. mnozin
{z1,..., 24}, kde z; € A;), jejichz konvexni obaly jsou disjunktni. [2]

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



