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1. Necht C4,...,C, je soubor (alespon tif{) konvexnich mnozin v roviné
a necht K je kompaktni podmnozina roviny. UkaZte, Ze pokud prinik
kazdé trojice mnozin z C4, ..., C, obsahuje posunutou kopii K, potom
také prunik vsech C1,...,C,, obsahuje posunutou kopii K. [2]

2. Méjme danu konvexni mnozinu A C R? a konec¢ny soubor H uzavie-
nych poloprostorii z R?, které pokryvaji A (tedy A je obsazena v jejich
sjednoceni). Ukazte, ze potom lze mnozinu A pokryt nanejvys d + 1
poloprostory z H. [2]

3. (a) Méjme soubor konvexnich mnozin v roviné Cy,...,C,, n > 4.
Ukazte, ze pokud prunik kazdé ctverice z C4,...,C, obsahuje
polopiimku, potom také prunik vsech Ci,...,C, obsahuje po-
lopiimku. [4]

(b) Najdéte 6 navzajem ruznych konvexnich mnozin v roviné C1, . . ., Cg
takovych, ze prunik kazdé trojice z C1, . . . , Cg obsahuje polopiimku,
ale prunik vsech C1, ..., Cs polopiimku neobsahuje. [2]

4. Rekneme, ze soubor C = {C4,...,C,} konvexnich mnozin v roviné m4
(p, q)-vlastnost, pokud n > p a z kazdé p-tice z C lze vybrat ¢ mnozin s
neprazdnym priinikem. Spendlikovost s(C) souboru mnozin C je velikost
nejmensi mnoziny bodu X takové, ze kazdé C; € C obsahuje alespon 1
bod z X.

(a) Dokazte, ze je-li C konetny soubor osovych obdélniku (tj. uzavie-
nych obdélniku s hranami rovnobéznymi s osami) s (2, 2)-vlastnosti,
pak s(C) = 1. [1]

(b) Dokazte, ze je-li C kone¢ny soubor osovych obdélnika se (4, 3)-
vlastnosti, pak s(C) < 2. [3]

(c) Najdéte soubor C nékolika osovych obdélniku s (3,2)-vlastnosti,
pro ktery s(C) = 3. [2]

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



