
P°íklady z Kombinatori
ké a výpo£etní geometrie6. série - Voroného diagramy a v¥ta o zón¥nápov¥da 21.12.2009 (e-mailem)1, odevzdat do 4.1.2010
1. Dokaºte, ºe region reg(p) bodu p ve Voroného diagramu kone£né mnoºinybod· P ⊂ R

d je neomezený práv¥ tehdy, kdyº p leºí na hrani
i conv(P ).[2℄2. Ukaºte, ºe Voroného diagram n-bodové mnoºiny v R
3 m·ºe mít aº cn2vr
hol·, kde c je n¥jaká kladná konstanta. [4℄3. Ne
h´ P je kone£ná mnoºina bod· v rovin¥, z ni
hº ºádné 3 neleºí naspole£né p°ím
e a ºádné 4 na spole£né kruºni
i. De�nujme na P graf DT(zvaný Delaunayova triangula
e): 2 body a, b jsou spojeny hranou, práv¥kdyº existuje kruh mají
í a i b na hrani
i a ºádný bod z P uvnit°.(a) Dokaºte, ºe DT je pseudotriangula
e � rovinný graf, jehoº kaºdá st¥nakrom¥ vn¥j²í je trojúhelník. [3℄(b) Dokaºte, ºe DT je duální graf ke grafu Voroného diagramu mnoºiny

P . [3℄(
) Ne
h´ T je minimální kostra v úplném grafu na P , kde váhy hran jsouvzdálenosti bod·. Dokaºte, ºe T ⊆ DT . [3℄4. Ne
h´ C je mnoºina v²e
h bun¥k (st¥n maximální dimenze) arrangementumnoºiny n p°ímek v rovin¥. Dokaºte, ºe ∑
C∈C

f0(C)2 = O(n2) (f0(C) jepo£et vr
hol· bu¬ky C). [3℄
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