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2. série
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Řezáńı, skládáńı a dlážděńı

1. Dokažte, že každý (i nekonvexńı) n-úhelńık lze rozřezat na n−2 trojúhel-
ńık̊u. [3]

2. (a) Dokažte, že každý trojúhelńık jednotkového obsahu lze rozřezat na
konečně mnoho část́ı, z nichž jde poskládat jednotkový čtverec. [2]

(b) Rozřežte rovnostranný trojúhelńık o jednotkovém obsahu na čtyři
souvislé části a složte z nich jednotkový čtverec. [2]

3. Mnohoúhelńıky M, N nazveme translačně ekvivalentńı, pokud M lze
rozřezat na konečně mnoho část́ı, z nichž lze pouhým posouváńım složit
N .

(a) Pomoćı vhodného invariantu dokažte, že žádný trojúhelńık neńı
translačně ekvivalentńı s žádným čtvercem. [2]

(b) Charakterizujte všechny konvexńı mnohoúhelńıky, které jsou trans-
lačně ekvivalentńı nějakému čtverci. [3]

4. Necht’ P, Q jsou mnohostěny v R
3 takové, že Q je zrcadlový obraz P .

Ukažte, že P lze rozřezat na konečně mnoho část́ı, z nichž jde složit Q.
(Např. můžete rozřezat P na zrcadlově symetrické části). [4]

5. Obdélńık O je vydlážděn obdélńıky O1, O2, . . . , On. Každý z obdélńık̊u
Oi má aspoň jeden rozměr celoč́ıselný. Dokažte, že i obdélńık O má aspoň
jeden rozměr celoč́ıselný. [4]

Informace o cvičeńı naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg


