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Aplikace linearni algebry

1. Necht f(z) = a,2" + -+ + a1x + ag je nenulovy polynom. Dokazte,
ze f(x) ma nenulovy ndsobek h(z) = f(z)g(z) takovy, ze vSechny
nenulové koeficienty h(z) jsou u prvociselnych mocnin z. (napf. pro
f(x) =2* —z + 5 je jednim moznym fesenim g(z) = 2% + 2?). [3]

2. Méjme redlnou matici A = (a;;)7,—, splitujici:
® a1 > Z?:g | a1,
® ;i > Zj;j;éi |aij| (proi > 2),
e a;; #0 (prol <i,57<n).
Dokazte, ze det(A) # 0. [2]
3. (a) Sférickd 2-vzddlenostni mnozina v R? je 2-vzdalenostni mnozina

tvofend body na sféfe S?~!. Oznaéme maximalni velikost sférické
2-vzdalenostni mnoziny v R? jako m,(d). Dokazte:

ms(d) < d(d+3)/2.

[3]

(b) Méjme mnoziny Ay, ..., A, € {1,2,...,n} takové, ze symetrické
rozdily dvojic (A;, A;),i # j, nabyvaji pouze dvou ruznych veli-
kost{. Dokazte, ze m < n(n + 3)/2. [1]

(¢) Pro mnoziny z ¢asti b) dokazte, ze m < 1+ n(n+1)/2. [3]

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



