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1. Necht C1,...,C, je soubor (alespon t¥i) konvexnich mnozin v roviné
a necht K je kompaktni podmnoZina roviny. Ukazte, Ze pokud prunik
kazdé trojice mnozin z (', ..., C, obsahuje posunutou kopii K, potom
také prunik vsech C,...,C, obsahuje posunutou kopii K. 12]

2. (a) Mé&jme soubor konvexnich mnozin v roviné Ci,...,C,, n > 4.
Ukazte, ze pokud prunik kazdé ¢tvefice z C, . . ., C), obsahuje polo-
piimku, potom také priinik vSech C', ..., C, obsahuje polopfimku.

4]
(b) Najdéte 6 navzajem ruznych konvexnich mnozin v roviné C1, . . ., Cg
takovych, ze prunik kazdé trojice z C1, . . . , Cg obsahuje polopfimku,

ale prunik vSech C,. .., Cs polopiimku neobsahuje. [2]

3. Necht M C R? je kompaktni (ne nutné souvisld) mnoZina o ploge
S(M) > 0. Dokazte, Ze existuje bod x € R? takovy, Ze libovolna p¥imka
jim prochéazejici déli mnozinu M na dvé ¢asti o plose alesponn S(M)/3.
(Muzete predpokladat, ze M je sjednocenim kone¢né mnoha mnoho-
tihelnik). [3]

4. f{ekneme, ze soubor C = {CY,...,C,} konvexnich mnozin v roviné ma
(p, q)-vlastnost, pokud n > p a z kazdé p-tice z C lze vybrat ¢ mnoZin s
neprazdnym prinikem. Spendlikovost s(C) souboru mnozin C je velikost
nejmensi mnoziny bodi X takové, ze kazdé C; € C obsahuje alespon 1
bod z X.

(a) Dokazte, 7e je-li C koneény soubor osovych obdélniki (tj. uzavie-
nych obdélniki s hranami rovnob&znymi s osami) s (2, 2)-vlastnosti,

pak s(C) = 1. 1]
(b) Dokazte, ze je-li C kone¢ny soubor osovych obdélniki se (4,3)-
vlastnosti, pak s(C) < 2. 3]

(c) Najdéte soubor C né&kolika osovych obdélniki s (3,2)-vlastnosti,
pro ktery s(C) = 3. 2]

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



