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1. Dokazte Carathéodoryho vétu (muzete pouzit Radonovu vétu). 3]
2. Nechf g, ..., z, € R% Dokaite, Ze nasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni.
(a) xo,..., 2, jsou afinné nezavislé.
(b) x1 — xg, ..., x, — o jsou linedrné nezavislé.
(¢) dim span{xg, z1,...,2,} = n.
(d) (Ilo), (xll), c (xln) € R jsou linedrné nezavislé.
(6) )\0,...,>\n e R.
Pokud Agzg + Mx1+ -+ Az, =0a N\g+ -+ A\, =0, potom
==X\ =0.

[5]

3. Pro M C R? dokazte: Pokud Vo,y € M,(A € R: Xz + (1 — Ny € M,
pak M je afinni podprostor. 2]

4. (triangulace mnohotuhelnika) Mnohothelnik je uzaviend cesta v roviné
slozend z rovnych tisecek. Mnohotihlenik je jednoduchy, pokud jeho hra-
nice sama sebe neprotina. Naptiklad pentagram neni jednoduchy péti-
thelnik, naproti tomu konvexni pétithelnik jednoduchy je. Diagondla
je usecka spojujici dva vrcholy. Triangulace mnohotihelnika je rozklad
mnohotuhlenika na trojihleniky pomoci diagonal, které nic nekiizi. Do-
kazte, ze kazdy jednoduchy (ne nutné konvexni) mnohotihelnik v roviné
lze triangulovat. Z kolika trojihelniki se bude triangulace skladat? [2]

5. Miizka Z? jsou body v roviné s celo¢iselnymi soufadnicemi. Necht M C
Z? je jednoduchy miiZovy mnohothlenik (jeho vrcholy lezi v m¥iZovych
bodech). Dokazte, Ze jeho obsah je roven po¢tu miizovych bod uvnitt
plus polovina poc¢tu miizovych bodd na hranici minus jedna:

volM = |M NZ* + 1/2|0M NZ?*| — 1

Informace o cviceni naleznete na http://kam.mff.cuni.cz/kvg



